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IN 870 PRECIPVE AGITVR DE CENTRIS
Grauitatis Hyperbola partium ewfilen ,
Atque nonnsllorum [olidorum de quibus nunquam Geometria locusa eff,
Parabola nowirer quadratur dupliciter ,

. Diucuntur infinitarum pacabolarum rangentes .
Affignantur maximasifcriptibita s smimaque civeunifcriptibilia
Infinitis Parabolis, Convidibns > ac femi;n fis parabolicis ,
Aliaque Geometrica nona cxpoNUBHY [EIlH digna,
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BONONIENSIS SENATYVS
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Dominis ColendiTimis.

F. STEPHANVS ANGELI VENETVS
Ord.lefuatorum S.Hicronymu,acin Prouineia
Veneta Prouviacialis Definitor P.P.P.

A Virtutis et vis ((UnSinfsimi &/
Sapiextiffims DD.) y ac folertsffima
indo'es , vt anmum fuawier imbuat,
d fczplmiﬁ] s cvelnts temperamento per-
optimo, tucunde compnaty€s’ mfiruat.
Quod puere eff corpors,d ments prefias
T Jore excellestiitistaim 3, velutr Prome=

2{1& tnanss fatuahomo degeret , i d fCrentsarum radio fglici-

sernonexcitarerur ad vieam. 1d aocut Apollinis lyra , qug

{tp:dem quozetam duliifina fecit carmnareddentem, visales

tmz?a’it 2uras, @ cvoces,cum inrelqus g amtaret 1nanimis,

495 imé tendever in centrum, Ex p[cft profperé plumas

Ded“!“J s tungat hunris alas , fe [ [ bret im agra , Cafus the

Latcrndelitatis deludens Ingenum 3 ammus vere tunc petit

athera , cum [apientix adswmento fulcitnr | foentiaram g
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acumine enadit nuperus Phenix Wt vives fumat ad tena
tanda [ydera. Denig; cvobitabit mens mcunSFanter bt
fudij artsficium acceffenst , 1d; robur mutuabit 2 ferentia,
q40d ab Arch syte curarernlie lignea olim colurmba, cus pennas
Jabrefacere ad cvolatum y opificis fors fuit , €5 elucubratio
cvalde diligens. Ttaest; fivinat corpus , at rude extes ine
genium , munimé drcendum , quod viuat howo , qui [olum ve
intelligar it sopufds intelligentie exercendo ab ammane
#1bus cgterss feccrmeur . Natura grefum dat pedibus e cir«
curmcurfent per orbems ; verwm o vt mens euchatur, cvirtus
eft squie capiss iungit admimicula s ideo Mercarius Scientig=
rum Numen , ¢/ Prefés,ceruscem, atg; P/anta:mréimplimt
alis, Ergo i maximadebemus nature , cuins ope moriturt
Viumus , potiora fientia inferibenda , quare(?? , qua fa
pientér , qua cutiliér, qua decoré , qua perennitér uimas,
Filanos incunabulis, veluti carceri fafesss adftnys, addiciz;
hec perenmitati generosé fouet . Fila abrvteroin erumiofim
evitam 3hecingloria Capito/mm eductt f/[a la&Ze g0 [an
ginamur infantes , ad corruptionem enntrit s hec nos immgr-
talitats parit s ac posthumos feruat o Ula demim parentibus
emancipat, @F Pasria 3 hac quidquid fumus Lycess, ¢or pre-
ceproribus mferibit 5 im’eq’;’ profitetur Achilles, pluradebere
(hyrom , qu: ab animo ruditatem elimmanis , quam Thety-
di , quu corpus dedit s Sygisfs vindis lotums 1Gibus expofurt
in ffofam  BonamaGlortofa Studtorum Matey, gua Athe.
Barem reparat vecnltaten, o fi £ntys gymnafia difertif=
fimaaperityque Virtuts la sirutt thyonum | @ domicihum,
give postremo Mgcenates parat fapientibus | ad Mathefis me
accendt dmovern opportunitatem contulit , Arcbomedemds
exhibuit,

exhibuit , Excellentsffimuns nempé Bonauenturam Canale-
rium , qui Geometrie gloriam perfecit s bumsfee preclarffime
Vibis awxst mrorem , lefuatornm cgtum ampliffime decors=
uity cut puviori Geometricarum dulcedinnm lacge y luculentey
mutrrer . Hanfi, que nangnanm 44’, Jaruritatem degufiabo
dlimenta . Uestrum Jilsforsffims, @ Sapientsffimi DD.
evrbamtatilen(fime, qua Prgceprorem Canalerium fouit im-
pense y e f¢ farust difespulus, gud fidenter deditiffima Vo
bishgc liber attramenta , quibus claritatem wngere, vt it
occidua [plendefcant veftre Nobilitatis, @7 landis, opus exit
a6 facinus preffantiffimum, Tenas munufculs inopam com-
mender quapromitur obfequentiffima cvouentis deuotro; hge
e Wobis cvaldé fpondet dewnum , hpe confilit ¢/ zube;,
vt tandem, forfan cum fynore, reddamy qug 1am Gramesti-
ca ab hoc Lyceo tucundyffimé ebibirudimenta . Primitiarum
titulss gloriantur bt labores y nags cemrum grauitans hy.
perbole me primé fusfSe per ferutatum profiicor . Vos bm\c el
go Numing , quibus ;’gmffimé dicem , Vos operis optime [~
#u0 Patronos, loannes della Faslle , qut primus centrum gré-
WiLaLis partiwm civenli , 65° Ellipfis e53 naltus voluhinis
cverticens Phippi Quarts Hifpansarum Borontifsims ng’f L)
nommne s @&/ matestate coronamst Qui gander communi ti-
tulo y hacopella es preclarifsims Virss f¢ nowt fore ﬁmm‘-
dam. EXCIPZ;‘UU bee cvota, 1deo @ Vobisommibus wumeris
MAXINIS y CHM EXIohA f(if | 65 pené mimim. Jtuenda. C‘Gf(.-
run i P44 i15 artums ditas s irrigné [r}/wm‘ aurum, VoS pars
ser Sapentifitme Vibes Pre fides o quids idec Minerue mib=
wisimpletss , Affraditent, o profpere tribuant ad loviam
[fénefcere. Palete. |
| LE



BENEVOLO.

@\ Lapfo Menfe Tulij exierunt ¢ Typo-
grephi manibus quatuor noftrilibri
circa Infinitas Parabolas verfantes.
) Subic&um equidemvetas, quumde
| ipfo Caualeriusanté annum 16405
~in problemate virimo centuriz fuo-
rum problematum ; & anno 1647. in excrcitatio-
nibus geometricis; pertrataneric. Scd circaillud,
non madica vel toualirer ab iplo intacta , vel pro-
Prys medijsoltenfa, & toborata, manifelavimus.
Verum dum certine j] orun fub preelo effee, fuccurrie
'm(;dus centragiauitatis hyperbole,ei ufque parcium
indagandi, fuppofita tamen iplarum quadraturas.
Aft tunc noftra ineerera opus de infinitis parabolis
qmim primum abfoluere quapropter & in epiftola
a ICC?C("H'Em, & in Cakﬂ quart”jbrj po”ici(‘fﬁlm‘us >
& .rg moentum ilhd, & trattatum de infinicis fpira-
thus, frquimi anno, explicare. Incgpimus confcri-
*'vpropofitiones ad centrym grauitatis hype-bolz
ditinentes ; quando tot noux C(Jgnicidn::’s geometri-
cx

croccurrerynt, vt nos coegérint (nefcimus quo fa-
to)lententiam mutare,impullerintque Mifcellaneum
prafenscitiffimé edere, opufculum de infinitis fpi-
ralibus ad aliud tempus refl::mames. Etenim nefci-

musan hoc primum futurum ficillorum, que forfan

elaboraturt fumus. Modd namque phanrafiam occu-
pat argumentum quodam leuiter ab eximio Torri-
cellio tatum; circa quod, docrinas tim in Mifcel-
lanco prafenti, tim in opere deinfinitis parabolis
expofitas, infequentes, arbitramur nobis licitum fo-
re futurum explicare quamplurima noua,, tam circa
menfuram, quam circa centra grauitatis infinitorum
folidorum, infinitifque modis variatorum . Accipe
e1go , benigne Lector , in prafentiarum Mifeella.
neum hocce, in quo quas principaliter enucleauimus
docrinas , habesin eiusfronte. Porrd cupimusad-
moneri, nosin ipfo aliqua indivifibilium methodo
dumtaxar confirmaffe. Namque 1llaomittendo , pu-
tabamus , non modice ingenium tuum labefactare.
Hacd enimindivifibilium methodo roboratis affen-
tiri,leuiterque circa regalemillum arguendi modum
hafitare, aliud proculdubiononindicat, quam eius
vim, & energiam intimé, ac medulittis minimé per-
cipi. Perlege crgo fequentia fi ibi placet, & Vale.
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Noi Reformatori dello Studio di Padoa;

Auendo offeruato per fede del Padre Inquificore noft
: ' : uifitore non
H efferui,nel Libro di Materie Matematic?xc del Pad.F,

S;effano Angelidell' Ordine de Gefuati, cofa contraria
alla Santa Fede, e parimente per atteftato del Segreta-
rio noftro niente contro Prencipi, & buoni coftumi, per-

mettemo , che poffi effere ftampato, douendo offeruarfi

gl’Orduni, & efferne prefentate due Copie, vna per la Li
ot . er l .
braria di Padoa, claltra di quefta Citfﬁ éc\:: peris Li

Dat. dal Magili.noftroli8, Otcobre 1659,

%Nicolb Sagredo Cair Proc. Ref.

‘ mmhhteAﬁgeloDOnilﬁSégr.

MISCELLA
HYPERBOLICVM,

PARABOLICVMQVE.

ACVNDITAS ttium propofi-

2l tionum initio testij Libri eoruat,
quos de infinitis confcripfimus pa-
rabolis,explicatarum, lucvleater ex
pronunciatis ijfdem in libris fuit
o> omnibus patefacta . Hxc autem.

duc?{:‘:“ magis , magifque petluftrantibus in pre-
fen.tl libroAnobis aperienda. - Centra grauitatis cir-
culi, & Ellipfis, aliquarumque ipforum partium ad
?;X{:f?;"ml}’om vique incoguita fuere . Noftro dum-
lxcbiictceu 0 Ioannes della Failla, Gul*dxpus , _alr;que
~¢ detexere. Hac & nos manifeftauimusin 3. &
‘a .Pif&f;és libris , at methodo abomnibus diuer-
quadrasyy fEe)ntra inquirerentur fruftra nifi circuli
interceptam il Poneretur, Semidiameteretenim ad
uitatis f &ori‘;tey centrum circuli, & centrum gra-
nem, qUiEinte:;uﬁem cam dicitur habere ratio-
¢m circomferenti, retarque

A lincam
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lineam cadit. Ratio vero mter reGum, & curtm

exptimenda, femota circuli quadratura, habetur né.

forfitan ? Nequaquam. Igitur pradicta centra mis
nimé reperirentur, nifi circuli quadratura fuppones
retur . Tres in geometria extant infignes figure,
quarum defideratur quadratura, Circulus » Elliplis,
at Hyperbola . Circuli & Ellipfis, ac eorum partium
({uppofira talium figurarumquadratura) centragra=
uitatis reperta fere ; curnon etiam ipfius hyperbo-
lz? Centrum grauitatis hyperbole {ub filentio re-
lisquere quotquot de centro grauitatis fignrarum.
fcripfere . Saltem nefcimus aliquem de ipfo verba
feciffe. Imd Guldinuslib. pri. centrobaryczin cal-
ce pag. 9.liberé pronuntiat. Deeft boc loco hyperbole,
eifGue partium centri grawtatss inuefigatio. Cu rabimus
ergo nos, hoc centrum., fe potius hzc centra, ma-
nifcftare ,at non nifi hyperbole fuppofira quadratu-
ra; in primifque oftendemus in qua lineadiametro
parallela fit centrum gravitatis femihyperbole. Ak
quoniam hoc inquirimus media ratione , quam ha-
betcylindrus conoidi hyperbolico circumfcriptus
adipfum conoides 5 licet hanc nos docuerit Archi-
medes fib. de conoid. & {phzroid. propofit.27. atta-
men & nos prius hanc aflignabimus pluribus mo-
dis,interfeque diverfis , ac nunquam cxcogitatis ; &
hoc 0 libentius, quia-dataoccatione, aliqua noua

geometticacxponemus. Strergo. :

PRO-

3
- PROPOSITIO PRIMA.

Si civca diametrum byperbole fit etiam parabola sta dini-
dens bafim hyperbole 5 vt quadratum femibafis ; fit ad
quadratum femibafis parabola , vt compofira ex latere
tranfuer(o hyperbole , & ex: diametyo , ad tranfuerfum
latus . Totaparabola cadet iutea byperbolam.

{Resfequentes propofit. probantur fer ij{dem
terminis a Luca Valerio inappend. adlib 3.

de cent. grauit. propofit. pri. & 2. Efto ergo hypet-
bola ABC, cuivslacus cranfuerfum G B, diame-
ter BD, circaquam fitctiam parabola EBF, fic
fecans AC, vt quadratum A D, fit ad quadra-
tum DE, vt DG, ad GB. Dico totam para-
bolam EBF, cadereintrahyperbolam. Accipia-
tur arbitrari¢ punétum L, per quod dueatur ordi-
naumapplicata HK L. Quoniam ex propofit. ¢ .
prim. conic. quadratum HL, eft ad quadratume
AD, vt rectangulum GLB, ad rectangulume
GDB; & exhypothefi, cft quadratum A D, ad
quadratum DE, vt DG, ad GB; nempefum-
pta communi aliitudine DB, vr re@angulum.
GDB, ad re@angulum GB D. Ergo exzqualis
ent quadratum Hi, ad quadratum E Dy vtre-
dangulum GLB, ad reGangulum GBD. Rur-
f{lm} quoniam in parabola eft ex propofit. 20. libs
«it.quadratum E D, ad quadratum KL, vt %&

; ) A 3 A
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ad BL, nempefumptacommuni altitudine GB;

vt re@angulum DBG, ad re@angolum LBG .
Ergo exaquali, erit quadratum H L, ad quadra-
wm KL, vt re@angalom GLB, ad re@anoulum
GBL. Atre@angulum GLB, maius eft réctan-
gu‘lo GBL. Ergo-ctiam quadratum HL, maius
,crlc;qua(.i‘;ato' KL. Sed pun@um L, fumprum eft
arbxtrane . Ergo ommnes linex ordinatim applica-
tx m.pa‘fabola erunt minores fingulis ordinatim ap-
phicacisin hyperbola . Quare patct propofitum.

PRO.

PROPOSITIO II.

St quattior magnitudinum [it prima, ad fecundam;vt tevtia,
ad quartam s fitque ablata pars prime ad ablatam par-
tem fecunde vt ablata pars tertie ad ablagam partem
quarteset fint partes prime prqportiom(e.r partibus fecun-
de. Eritreligna pars prime ad religuam partem fecun-
dee , vt reliqua pars tertre ad reliquam partem quarte .

IT vtprima ,
S AB.adfe. P .
cundam CD,fic C L
tertia EF, ad g [ —— .
quaram GH; _I!_ , J
fltque kB, ad 6 IJ\I
L D, vt MF, ad _ [-""—'—'—}-—-——-—-Z

NH: pariter fitve Ak, ad k B, fic EM, ad MF.
Dicoctiam AK, effe ad CL, vi EM,ad GN:
%omam'é_x hypo:hef ébtﬁfﬁti’éﬁad , et AB, ad
Bky vt BF, ad FM; & vt kB,ad LD, fic MF,
3d- N H; ergoexaquali, v AB, 2d LD, fic EF,
ad NH. At pariter eft vt AB, ad totam C D, fic
EF, adtotam GH. Ergo & A B, eritad reliquam
CL, vt EF, ad reliquam G N, Rutfirm, quoniam
Lonuertendo, eft BK, ad kA, ve FM, ad ME.
Ergo com ponendo, & conuertendo, erit Ak,ad AB,
vt EM, ad EF, Erat aurem vt AB, ad CL.fic Efi‘ad
i ST

3
i |
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GN. Ergoexaquali, erit Ak, ad CL, vt EM, ad
GN. %0(1 &a. , _ :

PROPOSITIO I1I,

Ealtis §ifllem qua in prima propofit. exceflus quadratorum
ordimatim applicararum e byperbola fupraquadrataor.
arpatim applicataruim i parabeli , erunt ad imwicem, vt
quadrata partinm diametrs interceptarum interipfasy &
cverticem figuraruns .

IN codem {chemate,fint ordinatim applicate ad
diametrum 8EDC , HKLO, Dico excef-
fum.quadrati' AD, fupra quadratum ED, effe
ad exceflum quadrati HL, fupra quadratum kL,
vt quadratum DB, ad quadratum BL. Quo-
niam enim quadratum rotum A Dy eft ad totum

quadratum HL , vt torum reGangulum GD B,
ad totum reGangulum- G L B: & ablatum qradra-

tum ED, probatum eft effe ad ablarum quadra-
tum KL, vt ablagum rectangulam DBG, ad
ablatum re@angulum LBG: eftque ablatum qua-
dratum DE, ad reliquum -re@&angulum AEC,
veablatum quadratum Lk, ad ablarum reGtangue
lan HkO (quiscumexhypothefi, fitq adracm
AD, ad Quadraum D &, ve DG, ad GB;
Newpe ve rcGangulm GDB, ad re¢tangalum.
GRBD; et dndendo , & conuertendo, quadra-
"im DE ; 3d re@angulum AEC, vt re&langu-
um

A E D F ¢

lum GBD, ad quadratum BD). Ergo ex pro-
pofit- anteced. erit & vt reliquum reGangulum..
AEC, adreliquum re@angulum HkO, v reli-
quum quadratum DB, ad €liquum quadratem
B L. Quodé&e. o

PROPOSITIO IV.

Ss ex fignris antecedentium propofivionum intelligantwr ge-
nerari conoidea , in quibus mfcribentur cons. fuper if-
dem bafibus y €5° circa eandem duametrum . Differen-
tha conoideornm tam [ecundum torum , quam fecundurs

partes
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“Ed ex hyperbola ABC, & parabola EBRF,
intelligantur genita conoidea , in quibus fint
iofcripti pariter coni ABC, ELTF. Dico diffe-
rentiam conoideorum , nempe cxcefflum conoidis
hyperbolici fupra conoides paraboli-um , zqualem
fore differentiz conorum, Sumatur in diametro
B O, arbitrari¢ punctumw L, perquod agatur pla-
num HO, plino AC, parallelum, fecans om-
niadi¢tafolida, vtia fchemate- Quoniam enim vt
quadratum DB, adquadratum BL, fic eft tam
quadratumtotins AD, ad quadratum totius P L,
quam ablatum quadratum ED, ad ablatum qua-
dratum ML: & quadratum DE, eft ad re@an-
galum A EC, vtquadratum LM, adrectangu-
lum P MR ( quja_propor:iones horum quadra;
torem ad hec redangula componuntur ex ij(dem
proportionibus, vt facile quilibet modice in geos
mettia expereus, potelt agnofgere ) » Brgoex propof.
2.eritvequadratim DB, ad quadragum BL,-fic
rectangulum AEC, adre@angulum PMR. Sed
ctiam ex propofit, antec, eft vt quadratum DB, ad
quadratum BL, fic retangulum A EC, adre@an-
gulum H kO. Ergo vt re&angu]um AEC, ad re-
Gangulum PM R, ficidem retangulum AEC, ad
rcGangulum Hk O, Ergo rectangulum PMR,
critzquale re&angulo HkO. Quare ctiam_armxlla
circu-

circularis PMR , erit qualis armille circulari
HkO. Cumverd pun@um I., fumptum fic arbi-
trari¢ , fequitur omnes armillas differentiz cono-
rum, zquales efle omnibus armillis differentiz co-
noideorum. Ergo & differentia conorum erit zqua-
lis differentiz conoideorum- .
Sicuti autem probatum eft totasillas differentias
zquales effe , fic probari poteft quaslibet ipfarum
Partes proportionales item fore zquales. v. 8- f1in-
telligatur duGum planum H O, probari potelteo-

¢m modo , partem differentize conoideorum con-
B tentam
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tentaminter plana HO, AC, xqualem efle partidif-
ferentig conorum iater eadcin plana contentz;quod
cum fit des cuidens , omitritur. Pater ergo diffe-
rentias conoideorum & cono: :m, equales efle inter
fe, tam fecundum totum » Quam fecundum partes
proportionales. Quod &c.

SCHOLIVM 1

Non turbetur autem le@or videns prafentem.
propofitionem’ probari per indivifibilium metho-
dum, imo admiretur excellentiam » & vniuerfalita-
tem illius method; veritatem prodientis etiam illjs
modis, quibus nequit manifeftari methodo antiquo-
rum. Namin fuperiori conftru@ione pefeimus an
methodus antiquorum po(lit aghiberi, quia in diffe-
rentijs predicis Nequeunt infcribi cylindri. Quid
¢rgo? Conclufio demonftraty falf; erit, quia per 1n-
diuiﬁbiliafui—trobomta? Nequaquam. Nam etiam
eadem conclufio probari poteft methodo antiquo-

;’uma (ed alia Preparatione adhibita 5 vt patebit fuo
oco. T

SCHOLIVM IL

Sed antequam nos expediamus a prz fenti propo-
ﬁtx:one,opere pretium ducimus manifeftare eas no-
HH3S, quas exipfa, & ex dicis innoftro lib, 4. de
Infinitjs paraboljs poflumus ertiere. Cum enim ex.
ceflus

i3
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ceflus fepe dicki fine zquales inter fe tam fecundum
rotim, quam fecyndum partes proportionales, fe-
quirur confequenter iuxta doctrinam precit. 4. lib.
<fle quantitates proportionaliter analogas tam fe-
cundum magnitudinem, quam fecundum gravita-
tem. Quareex propofit. 1 3. ciufdem libri, centra
grauitatis horum exceffuum fecabunt BD, codem
pacto . Cum ergo centrum grauitatis differentiz co-
aorum, quodfic v. g, L, ficfecet BD, vt BL, fir
tripla LD ( nam idem eft centrum grauifatis ex-
ceflus predicti, & conorum ABC, EBF). _Erge
7 B 2 etiam
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etiam centrum graitatis differétiz conoideorum fic
fecabit BD, in L, vt BL, fit tripla LD. Imo cum
traiecto quolibet plano HO, paraliclo A C, pars
differentiz conoideorum contenta inter plana HO,
AC, fitproportionaliter analoga cum parte diffe-
rentiz conorum contenta inter eadem plana; & cum
in illolib. 4. pluribus modis fit aflignatum centrym
grauitatis pradictz partis differentiz conorum,quia
centrum grauitatis illius fic dividic L D, ficutiip-
fam diuidit centrum grauitatis fruftorum conorum
EMNF, APRC, vtconfideranti patebit: fequi-

tur etiam pluribus modis haberi centrum grauitatis

differentia conoideorum content e inter plana HO,
A C. Notetur etiam nos in hoc opere citaturos ef-
e antecedentia huius operis , & propol. librorum
noftrorum de infinitis parabolis. Dum ergo citabi-
mus propof. huius operis, dicemus, ex tali propofi.
vel ex {chol. talis propofit. Dum vero citabimus -
brosde infinitis pazabolis, dicemus ex prop. talilibri
$alis. v.g. ex propof. 4. lib. 3. intelligendo femper
“0&‘.’;92?3&; Cllia.. 0 B

PROPOSITIO V.

Cylindrsis circumy; riptus cinotdy hyperbolico eff ad pfium
vt compofitaex axi, fen diameiro, € exlatere tranfa
[0 om0idis s ad dmidsum Lateris tranfwer fy cuna cum
Jertiaparte axis | fegs dyamerri |

Intel-

r-d

N\

F c

INtelligantur omnia folida antecedentis propo-
 fie. &ipfis conoidibus fint circumferipti cylindri
QC, TF. Quoniam conoides hyperbolicum con-
(tatex differentia CONOTITOTUM , &ex conoile para-
holjco; & differentia conoideorum elt zqualis dif-
ferentiz conorum; ergoratio cylindri QC, ad co-
noides ABC,. erit eadem cum ratione einfdem cy-
lindri ad differentiam conorum , & ad conoides pa-
rabolicum EBF. At ratiocylindii QC, ad dif-
ferentiam conorum ¢ft eadem cum ratione quadrati
A D, ad tertiam partem rectagguli AEC, vt con-
ideranti patebit ;quia cum fitadconum ABC, ve

(lu a-




quﬁiracum AD, ad tcs;iam partem fui; & ad co-
num EBF, vtidemquadratum A D, adtertiam
partemquadrati ED; fequitur effe ad differentiam
conorum vtidem quadratum A D, ad tertiam par-
tem differentiz quadratorum AD, DE; nempe
ad tertiam partem rectanguli AEC. Cum verd ex
hypothefi, fit quadratum A D, ad quadratum E D,
vt DG, ad GB; ergo perconuerfionem rationis,
erit quadratum A D, ad rectangulim AEC, vt
GD, ad DB. Et quadrarum A D, ericad ter-
tam partem rectanguli AEC, v GD , ad ter-
tiam partetn DB. Quare etiam cylindrus QGC, erit
ad differentian conorum, & confequenter ad d:ffe-
rentiam conoidcorum , vt GD, ad tertiam partem
DB, Pariter ratio cylindri QC, ad conoides EBF,
efteadem cum rationcquadrati A D, addimidium
Quadrati ED. Quiz cum fit ad cylindrum TF, ve
quadratum A D, o quadratum ED; & eum co-
noides EBF, fit dimidium cylindri TF, vt fxpe
probatum eft in noftjs lib. de infinic. parab. Ergo
cylindrus QC, erit ad conoides EBF, vt quadra-
wm AD, ad dimjdiym quadrati ED; ncmpe ex
hypotheli, v D G, 14 dimidiam GB. Ergo colli-
gendo confequentia, erig cylindrus QC, ad conoi-
des, & ad differentiam conojdectum , nem pe ad ¢o-
noides bypetbolicum; AB C, vt GD, ad dimi-

diam GB, cum sergg parte B D, Quod eratoftes-
dendum._.., o

PRO-

PROPOSITIO VI

{jn ﬁlm'z.r fépc dittis R exc't_‘/»’m‘ confidir bjg@éﬂﬁfldﬁf;:
conum (il infCriptum et ﬂgualzs e:gc_eﬂm conoidis P
rabolic: 1lls inferipts fupra conum dlls inferiptum t;m
Jecundum totum > quam ﬁcmm’am partes proportiv-
nales .

it . Cum

Vantum ad totos exceflus fic pate'lc)ixt cum

cnim ex propofit. 4. exceflus conol ggfnmwr
xqualis exceffyi conorum , {1 communis Uiz

1 ilinei mixti
- rewolutione triline
3 pars, qua generatur cx re e
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AOE, & communis addatur pars genita ex figura
contenta 4 recta, & curua OB, parebit propo-
fitum_. ~

Quantumvero ad partes proportionales , non eric
diffimilis demonftratio abantecedernti y addendo, &
auferendo partes communcs fecundum quod pla-
num fecans parallelum plano AC, tranfit vel

per puncta O, 1, vel fupri, velinfra ipfa. Qua-
re &c.

SCHOLIVM.

Ergo exceflus pradi@i conoideorum {upra fuos
€onos erunt quantitates proportionaliter analogz,
tam in magniwdine, quam in grauitate, Cum er-
go exceflus conoidjs parabolici EBF, fuprafuum
conum firdimidium talis coni » quia conoides ¢ft fef-
quialterum conj, Erno etiam excefltg conoidishy-
perbolici ABC, fupra fuum conum critdimidivm
coni inferipti in conojde EBE.- Quare cylindriis
Qg s. quief ad conym inf. criptum in conoide para-
bolico, vt quadratum A ), ad tertiam partem qua-

rati ED crigaq exceffun: conoidis A BC, fupra
conim ABC, vt idem quadmtum A D, adfextam
partemquadrati DE . Quod notetur-. .

Item, quoniatn exceflys pradi&ti {ummagnitud;-
0ES. proportionaljrer analogz in grauitate . Ergo
’,d"’“_‘ Punctumin BD, crit centrum arauitatis cll-
iuslibet talium exceffymn; . Cum crgo puﬂ‘sti“_m mee

iLm
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diumipfius BD, fit centrum grauitatis exceflus co-
noidis parabolici EBF, fupra conum EBF 5 fe-
quitur etiam centrum grauitatis exceflus conoidis
ABC, fupra fuum conum efle in medio ipfius
BD.

Quod vero centrum grauicatis exceflus conoidis
parabolici EBF, fupra fuum conum fit medium
punctum ipfius BD, patet. Quia P, centrum
grauitatis conoidis dinidit BD , vt BP, fir ad
PD, vt 2, ad 1, fed vt §. ad 4- N, verd cen-
tum grauitatisconi dinidic BD, fic, vt BN, fit
ad ND, vt 3.ad 1, fed ve 9.ad 3. Ergo qualium

C BD,
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BD, eft 12, ralium PN, erit 5. Cum vero fi fiat
vt exceflus conoidis {upta conum ad conum, nem-
peve 1y ad 2, fic reciprocd NP, ad PM, fic M,
centrum grauicatis exceflus predici. Sequitur qua-
lium BD, erat 13, PN 1, &BP, 8, talium P M,
clle 2, & BM, 6. Quare patet propolitum.

PROPOSITIO VII.

(lindras circumpfCriptus conoidi bryperbolico 6t ad ipfum,
vt wﬂlpoj’fta ex axt, fen diametro s 9% ex latere tran-
Juerfo conoidss , ad dimidsium lateris tranfuerff, <
Coim tertiaparte axss , fen diametri.

PRopoﬁrio ergo quinta probaturaliomodo. Sint
folida pradicta, &c. Dico cylindrum QG cf-
fead conoides hyperbolicum AB C, vt GD, ad
dimidiam GB, cum tertia parte DB, Cum enm
conoides ABC, diuidaturinconum ABC, &in
exceflum ipfius {upraipfum; fequitur QC, cylin-
drum effe ad conoides A B C, vt eft etiam ad co-
num' ABC, &ad exceffum conoidis fupra conum.
Cylindrus QC, eftad conum ABC, vtquadra-
twm AD, adfuitertiam partem: & ex fchol.ant.
¢t ad exceflum conoidis ABC, fupra fuum co-
Ntm vtquadratum A D, ad fextam partem quadr@-
tt DE. Ergo colligendo ambo confequentia , €rit
QC, ad conum, & ad exceflum, nempead conoides

ABC, vequadatum A D, ad fui tertiam partem,
vna

A

C

vnacum fextaparte quadrati ED. Cum autem ex
hypothefi, it ve quadratum AD, ad quadratunt
DE, fic DG, ad GB; erit&vtquadratum A D,
ad {ui tertiam partem,cum fexta parte quadrati E D,
fic GD, ad fui tertiam partem cum fexta parte_s
GB. Ergoctiamcylindrus QC, eritad conoides
ABC, vt DG, ad fui tertiam partem (nempe ad
tertiam partem ipfarum GB, BD) vna cum fexta
parte GB. Attertiapars G B, vna cumfexta par-
te ciufdem facir dimidiam GB. Ergo QG erit

ad conoides hyperbolicum ABC, vt GD, ad
C 2 dimi-
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dimidiam GB, cumtertiaparte BD. Quod erar
oftendendum.

PROPOSITIO VIII

Y /}w[la.cani Cuils oppofita plana parallels | arcwmfCri-
batur cylmdius , o aleer inferibatnr y curs bafis mi.
nor bafis frasis, @ lutera trapezji censtoris Srufti pro-

ucantur <vfgue ad concurfam cum diametro . Tubug
cylindricus | gui et exceffus cylindr: crcumforipti fupra
cylindrum tifCriptum 5 evit ad exceffum frusti Sipra
’c)»lz}m’mm infiriptum , vt compofita ex diametyo fru-
§4, €5 ex dupla intercepta 1ter minorem bafim , @

punitum concurfus laterum trapexsj o ad compofitam ex:

taks IBEICepta y €50 ex tertia paite diametrs frufli.

“Ruftoconi ABCD, cuivs diameter ET, &
oppofita plana paralicla ad inuicem fint BC,
AD, circpmferibatur cylindrus G D, & infcri-
arir HC; & latera AB. ©C, preducanturviz
que dumoccurrane TE, preductz in I. Dico tu-

bum eylindricom GHCD, effead exceffum frufti

‘ABCD, fupra cylindrum BL, nempe ad folidum
genitum ox trianoule ABH, rewolutocirca ET,
vecompelisaex TE, &exdupla IE, ad 1B, vna

cumteitiaparre T E. Cum cnim cyhindius G D,

fitad cylindrim BL, vequadratum A T, adqua-

dratum T H, (el BE; nempe vt quadratum Ty

W quadiaum 1E. Ergo & per conucritopesatio-
nis,

G B / ] I{
/
T T L. D

nis, erit GD, ad twbum GHCD, vt quadratum
IT, ad exceflum ipfius fupra quadratum 1E; nem-
pe ad duplum re@tangulum 1ET, cum quadraro
T E; nempe ad rectangulum fub compofita ex dupla
IE, & ET, & fub ET. Quare & conuertendo,
crittubus GHK, ad GD, vt prediGum reQan-
gulum ad quadratum 1T. Cylindgss GD, cft ex
dictis in {chol. 2. propofit. 15. lib. 2. ad fruftum_.
ABCD, veeripla Tl ad TI, 1E, & harum tes~
tiam minorem proportionalem ; nempe ducendo has
in I'T, ve triplum quadratum IT, ad quadratun
IT,re¢tangulum TJE, & re@angulum {ub };I, &
b
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{ub tertia proportionali ( quod reGangulum eft -
quale quadrato I1E): nempe fubtriplando terminos,
et GD, ad ABCD, vt quadratum TI, ad ter-
tiam partem gquadracorum TI, IE, & reGanguli
T1E, qua tertia pars cft zqualis quadrato IE, re-
Gangulo TET, & rertiz parti quadrati TE. At
idem cylindros G D, (ft ad cylindrum BL, vt
quadratum AT, adquadracum HT, feit BE; hoc
cft vt quadratem T, ad quadratum 1E. Ergo
idem cylindrus GD, erit ad exc flum frufti ABCD,
fupra cylindrum BL, vt quadratum T1T, ad re-
Ctangulum 1ET, vna cum tertia parte quadrati
TE; nempe vna cum re@angulo contento fub
TE, & {ib tertia parte TE. Aft erat fopras
tubus GHK, adcylindrum G D, vtreGtangulum
fubcompofita ex dupla 1E, & ex ET, & fub TE,
ad quadratum IT. Frgo ex zquali, erittubus GHE,
ad exceflum frufti ABC D, fupracylindam BL,
ve pizdicum re@angulun. , ad re@tangulum T1ET,
vna cumres*angulofub TE, & fubtertiaparte ET.
Qua duo rectangula cum fint idemac reGtangulum
fub compofitacx | E, & cxtertiaparte ET, 5‘ fub
TE. Scquitur G Hk, ¢{le ad exceflum pradictum,
ve rectangulum fub compofita ex dupla IE, & cx
ET, & ub ET, ad rectanguium fub eadem ET,
& {ubcom Pgﬁm ex 1E, &ex tertia parte ET;nem-
Pepropiar communelatus ET, vtcon.upoﬁtacx‘du-
p!(} 1 E: lex = T, ﬁd jE) cum tC‘rU% P&Ttﬂ E T:.
od ¢iatoftender .
Quod ciatftendendum PRO-

PROPOSITIO IX.

§i rei¥s AB, fit feta bifaviam 1 C, G} in D, E, eque
remote 4 C, @ pariter in F, G, cqueremote d (; fe-
que rectangulum AF B, equale quadiato DC. Ert
etiamrectangulum AD B, equale guadrato FC,

CVm enimrectangulum A F B, dividatur in re-
Gangulumfub AF, in DB, &inre@tangulum
AFD, nempe inredtangulum ub FD, in GB. Er
gore&tangula AF, DB; ED, GB, erunt zqualia
quadrate D-C. Quare addito communj reangu-
lo FDG. Ergo rectangula AF, DB, FD, GB;

A F » C E G B
[ Jommne] ) J——] j

4 4

EDG, cruntzqualia quadrato DC, & reGangnlo
EDG; nempe quadrato FC . At reGtangula FDG,
& F D, GB, faciunt re®angulum FDB, Quod ¢cum
retangulo AF, DB, facit redangulum ADB.,
Quare eriam rectangulum ADB, erit ®quale qua-
drato FC. Quod &,

PROPOSITIO X.

St conndes hyperbolicum meludazur intra Sruflum conicum

o . ,
’M‘-"_L 5 oppofitas bafs paraflelss , @&/ latera trapcgji gen..
torss frests fine partes afymptoton byperbile genstricss

Co%3i=



i;zaidis sintraque frafiun conicums & fupra minoriba.
JE ipfius inferibatur cylindrus. Erit exceffus frufticonie
ci fupra cylmdrum [ibi inferiptum equals conoids by-
perbolsco , tam feeunauantotum , quars cundunt paries
_proportwmh.r .

Onoides hyperbolicum A B C, cuius diame-

ter DB, latus tranfuerfum E B, centrum F,
afywproti hyperbole genitricis FG, FH, intelli-
gatarinclufum incra fruftum conicum G 1K H, cu-
iys oppofita plana parallelafint 1k, GH, & inipfo
fit infcriptus cylindrus IM: Dico‘exceffum frufti
GI1kH, fupracylindrum I M, 2qualem effe conoi-
di ABC, tam fecundum totum, quam fecundumt.s
partes proportionales. Sumatur enim in diametro
arbitrii¢ pundtum O, per quod agatur planum.
NOP, GH, parallelum , fecans omniafolida, vtin
fchemate. Quoniam enim quadratnm N O, eft -
quale tam rectangulo NQJP, cum quadrato QO
quam rectangulo N R P, cum quadrato R O. Ergo
rectangulum NQR, cum quadraro QO erit -
quale rectangulo NR P, cum quadrato RO. ‘At
€x 2. conic. propofit, ro. rectangulum NQP; eft 2-
quale quadrato I B, fcd quadrato RO. Ergo reli-
quum rectangulum N R P, erit xquale quad{ato
QO. Quareetiamarmillacircularis NR P, erit 2-
qualis circo]o QT. Puncrum autem O, fumptum
eltarbitrariy ; ergoomnes Armillz genitx ex reuo-
lutione trianguli GIL , circa BD, crunt xquiales

omni-

P

AN

N A A A T

emnibus circulis conoidis ABC, AC, parallelis.
Ergo & folidum genitum ex triangulo, mempe ex-
ceflusfrufti GIKH, fupra cylindnim | M, erie
zqualis ipfi conoidi ABC. Quod verd offenfim
eftdetotis ift s folidis, probarctur etiam de partibus
Proportionalibus: quia codem modo probaretur v.
§. partem exceflus contentam inter plana N p,
GH, aqualem cffe frufto hyperbolico A QTcC.
Quare patct pradicta fulida xqualia effe cam fecun.
' D dum
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duwm totum , quam {ecundum partes proportiona.
les. Quod 8. |

SCHOLIVM L

Licet hc propofitie oftenfa fit per indiuifibilia,
poteft tamen probari modo Archimedeo. Cum e-
nim probatum {it armillam circularem NR P, -
qualem efle circulo QT, etiam { {i infcribantur
tubus cylindricus N L P, infcripeusin exceflu frufti
coni {upra cylindrum, erit 2qualis cylindro QV,
infcripto in conoide . Si ergo dividarur BD, in
quibufcunque pundis, & per hac agantur plana ve
fupra, & fiant tubi, & cylindrimodo antedito, fa-
cile patebir omnes tubos cylindricos infcriptos in
exceflu frufticoni fupra cylindrum, zquales fore
omnibus cylindris in conoide inferipis . Quare fi
hxc diuifio fiae per continuam bifle&ionem DB,
partiumque eiufdem ; quia tam in exceflu frufti fu-
Pracylindrum, quamin conoide inferibemus folida
ab ipfis dcficiéntibus defe@u minori: quacunque

data magnitudine ; tandem concludemus exceffuni’

predictum , & conoides effe magnitu‘dines zqua-
les . ch autem viris Euclideis , Archimedeifque
{unt nimis obuja, .

SCHOLIVM IL

Potett ergo confequenter ad fuperius fzpe dicta,
deduci

37

E“i,‘A"; L. D M VQK

_deduciexhis, exceflum pradittum, & conoides hy-
_perbolicum, effe quantitates proportionaliter ana-
ﬁ)g,aé';atp inmagnitudine , quam in:grauitate , tam
: f:ﬁundum totum, quam fecundum partes proporgio-
.nales . Vade fi aliquo pacto inuenietus centrum.
grauitaris, vel totius exceffus predi@i , vel partise~
s in B D; idem erit centrumgrauitatis conoidis
hyperbolici ABC, vel fegmenti ciuldem , &c.
em intelligatur & contra.
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SCHOLIVM IIL

Galileusin pc ftremisdialogis pag. apud nos , 28,
oftendit paradoxum quodam ; nimirum, circuli cir-
cumferentiam aqualem effe pun@o. Vthoc often-
dacveicvrexcedla cylindri fupra hemifpharium, &
cono, veibidem poteft confpict. Sed ficutivius fuit
exceflu eylindrifupra hemifphariom, ficetiam po-
teravvi exccflo eylindri fup:a hemifpharoides:: ea-
dem enim fuifler demontbiatio. Paradoxun: Glilei
oftendimus & nos in append.ce noftri libelli fexa-
ginta problematum geometricorum , adhibendo ex-
cellum cylindei fupra conoides parabolicum , & ip-
fumconoides. Hocidem paradoxum ficile ex pre-
fendi propofit. patcbit confirmari pefle,adhibendo
exceflum praedictum frufli coni GIK H, fupracy-
lindram 1M, & conoid.s hyperbolicum ABC.
Probatum eft coim | vbicunque traiciatur planum
NP, plano GH, parallclum , fewwper armillam
NRR, qualem cflecireulo QT fiéuti quamli-
breptrtetyexce s zqualem etfe proyoteionali pat-
@Qoﬁ@i@ié’:*(}iim:ergo exc. s prad étus definat
M BirGonsieitndid circuli cuius diameter 1k, {icati
-et‘mmdgis definic in'puncto B videtur ergocolligh
f}’fmn‘sf‘e‘%ggti:m &quaiemcile veruci B,

PRO-

29

- PROPOSITIO XI.

’f)ﬁW& civcumferiptus conoids ‘/zype’rbolicofé?? ad ipfm‘,

. evt compofita ex axt, fen diametro, & exlateretranfe
werfo conondis , ad dimidn lateis syanfuerfi, unacu
tertia parte axis , fewdiametri,

|
C . A L D M c H

Onoidi hyp:-belico ABC, cuius diameter
DB, laws tranfuerfum EB, fic circumferi-
ptus
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pngxs cylindrus O C. Dicohuncefleadillud ve ED,
addimidiam EB, cum tertia parte BD. Sit F,
centrum hyperbolz genitricis, & FG, FH, fine
eius afymproti, & per B, fitducta IB, parallela
GD; intelligamufque ex reuolutione trapezij
GIBD, circa BD, genitum efle fruftum conicum
GIKH, i ficeircumfcriptus cylindrus NH, &
infcripus IM. Quoniam linea GH, diuifaeft fe-
cundum conditiones propofit. 9. nam ex propofit.
te. 2. conic. rectangulum GAH, cft zquale qua-
drato 1B, {ed quadrato LD. Ergo rectanguium
GLH,erit rqualequadrato A D. Ergoetiam ar-
milla circularis G LH, qua eft bafis tubi cylindrici
NLP, erit zqualis circulo A C, bafi cylindri O C.
Cum ergo ex propofit. anteced. exceflus frufti coni
G1kH, fupracylindrum 1M, fit zqualis conoidi
hyperbolico ABC. Ergo tubuscylindricus NL P,
ad ilimexceflum, & cylindrus O'C, ad conoides
eruntin eadem ratione. At ex propofit. 8. cubus eft
adexcflum vt ED, ad FB, cumrectia parte DB.
Quare patet propofitum.

Oftenfaergo proportione cylindri circumferipti
conoid hypeibolico ad ipfum , facile docebimus in
qua linea o amerrg parallela fit centrum grauitatis
femihypeibol, sig CIgo. |

PRO-

PROPOSITIO XII

Si fiat vt femihyperbola ad dimidium parallelogrammi [ibi
circumfriptiy ffc compofta ex fmilarere tranfierfa hye
perbole y ¢ ex tertsa parte axis esnfilem, ad aliams : dewn-
de fiar vt compofitaex latere tranfuerfo €5 ex axi, ad
snuentam , fic bafis femibyperbole ad fus partem abfcln-
Rendam incipiends ab axi. (entrum grauisatis femihy-
perlsle erit in lmea per punFum duiFa axi parallela.,

I Sto hyperbola ABC, cuius axis B E ; centrum
E G; latus tranfuerfum F B; parallelogrammum |
ei circum{cripum fit DC; fitque BH, rertia pars
BE; & fiat vt ABE, ad dimidium DE, fic GH,
ad Ek; & pariter fiat ve FE, ad Fk, fic AE, ad
EL; acper L, ducatur LM, parallela BE. Dico
in ML, effe centrum graviraris femihyperbole
ABE. Intelligamus DE, cum fem hyperbola
ABE, rotari circa BE. Quoniam ex propofit. 5. 7.
& r1.cylindrus DC, eft ad conoides ABC, vr
FE, ad GH; & ratio FE, ad GH {de foris fumpta
E k) componitur ex rationibus F E > ad Ek, & hu-
ius ad GH. Ergo etiam ratio cylindri ad conoides
componezur ex ijidem rationibus. Sed ex fchol. 1.
propofit. 3. Iib. 3. ratio cylindri ad conoides compo-
RULUr etiami ex ratione dimidij D E, ad ABE, & <x
ratone A E, adinterceptaminter EB, & centrum
zquilibrij ABE, fcd grapjtadis duplicatz A BE,
. all
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AL E <.

ad partes AE; & f{upra factum eft conuertendo, ve-
dimidium DEwad ABBfic kE,ad GH. Fr-
go-rationes FB,jad Ek, % Ek, ad G H, xquales:
erunt rationibus Ek, ad GH, & ‘AE, ad pradi-
Gtam interceptam. Ergo fi auferatur commun;s ra--
tio kF,ad GH; F Fy,ad Ek,ertt vt AE, ad il
laminterceptam, Sed ex conftructione, ve FE, ad?
Ek, fic AE ad EL, E:go L, erit ccntrum @quis’
librij femibypeibole. Ec confequenter in LM,

erit centrumeggauitais fcmihyperbole, Q od &ev

' SLHOT

Tria autem, que colledta funt m quamplurimis
propofitionibuslib.3. colligentur etiam nunc. Nam
primo, tam {uper DE, quamfupra AB &, intelle-
&@is cylindricis rectis quealtis refedtis diz gonaliter
planotranfeunte per EB, & per latusoppofitum ip-
fs DA, colligentur cubationes amborum cruncorum
cylindrici {uper femihyperbola exiftentis , cumhac
tamen diuerfitate 5 quod cubutio truncifiniftei dabi-
tur femeta hyperbola quadratura; quia fine tali qua-
dratura datur ratig- D C, cylindri ad conoides
ABC; fecus dicendum de cubatione trunci dexte-
ri, quz non habetur nifi fuppofira quadratura. Se-
cundum eft ( quadratura fuppofita ) ratiocylindri cx
D E; circa D A, ad annulum friGum cx (gnlihypcr-
bola ABE, circa DA . Tertium cft ratio conoj-
dis, & pradich folidiad inuicem , pariter fuppotica
quadratara , o ,

Sed antequam  lierius progrediamur feuti pla-
tibus modis patefa@aeft ratio cylindri circumicri-
ptiad conoides,fic non eritinutile aflignare cenzrum:
grauiatis conoidis." Sitergo.  © 1 7

PROPOSITIO X1II.

(entrum grawstaris comnidis byperbobici fic dinid't o #4:.
| CuBAB partem diametr: eiufdem ordime quartand 2.

E -
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feceturin P, vt QP, fit ad PL, vt dimidia GB, ad
tertiam partem BD. Dico P, efle centrum graut-
tatis conoidis hyperbolici @ BC . Infcribantur co-
noides parabolicum E BF; & coni, vt fadum eft fu-
pra. Quoniam ex {chol. 2. propofit- 4. Q, ft cen-
- ' trum gravitatis tam diffcrentiz conorum, quam dif-
G ferentiz conoideorum , & vr cftenditura multis, &
etiam 1 nobislib. 4. prepofit. 14, Ly eft contrum
grauitatis conoidis parabolici F BF: ergofi LQ, fic
diwidaterin Py vthiereciorece QP, ad P L, ve co-
noides E B F, ad differentiam conoideorum,erit P,
eentril grauitatistorius conoidis hyperbolici ABC.
Sed vt conoides EBF, ad differentiam conoi-
deorum, ficdimidia G B, ad tertiam parteny ‘D By,
vt ftatim patebit. Ergo patet propofitum.

Affunvptum vero patet ex dictis. Quia facile pa-
tebit conoides EBF; effe ad diffrrentiam conoi-
deorum, feu ad differentiam conorum, vt dimidium
quadrati D E, adtertiam partem re@anguli AEC,
Sed cum ex data hypotheli , fit dividendoy & gon-
uertendo, quadratam D E, ad redtangulom AEC,
vt G B, ad BD. Erit & vtdimidinm quadratt DE,,
ad tertiam partem reGanguli AEC, fic dimidia

4

fis vt parvs propinguior baff , fie ad veliquam , vt di-
midium laterss tranfuerfi conoldis , ad tertiam partem
Sue diamstri, ' |

F <

Esiff Bc((;)ﬁoides hyperbolicum quodecunque, GB, adsertiampartem BD. ©
ABCG, cuius axis, fett diameter BD, fic fe- - - XA
cl.‘seturm L’YtBL,ﬁt dUPIaLD’ &ﬁCiI;Q,Vt SCH OLIVM»

a(r)s’ fit tripla Q D, Ergofic LQ, crit duodecima

gk é)txus BD, & ordine quarta incipiendo 2 D-.

. B, latus tranfuerfum conoidis, & LQ; fic
: fece-

-Si quis verd fcire cupiar; in qua proportione fece-
wr tota B D A centro guaniasis P, hoc tali difcus-
2 {u.



(F%)
VO

fuob

obtinebit. Quoniam enim conucrtendo LP, eft
ad PQ, vt tertia pars BD, ad dimidiam GB;

er‘g;fj cim BL, fit octupla LQ, BP, eritad PQ,

V' teitiz partes B O (ncmpe vt tripla BD ) cum
8, d‘imidijs GB (nempe cumh quadrupla GB) ad
d midjam GB Pariter cum D Q, fit tripla QL3;
it P Q. ad P D ve dimidia GB, ad qmdruplam
dximgdia GB ( nempe ad duplam GB) vna cum
tf"lbus tero)s partibus BD (nempe cum B D). Er-
0 ex xquali, ctic BP, ad p D, vt quadrupla GB,
¥ vna
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vnacumtripla BD, ad duplam GB, cum BD.
Et fubquadruplando terminos, erit B'P,. :}d PD,
vt G B, cum{ubfefquitertia B D, ad dimidiam GB,
cum quarta partc BD.

PROPOSITIO XIV.

Centrum grauitatis conoidis hyperbolics foc dindii guaitai:
partem dametri eiufilem ordime ficundam 2 bafi , vt
pars propinguior bafi it ad religuam , vt fexta pars liw
seris tranfucrffy ad tertiam partens compofite ex latere
tranfuerfs, @ ex diametro

SEd infchem. anteced.(upponat prudens geome-
J tradiametrum BD, fecari bifariam in L, &

LD, bifariam in Q; deinde LQ, ficfecariin P,
Ve QP fitad PL, vt fextapars G B, ad tertiam
partem GD. Dico P, effe centrum
conoidis ABC, Cumenim Q, fi

tatis coni ABC, & cx fehol. propofit. 6. L, fir
centrum exceflus conoidis {upra conum; & cum fic
QP, ad PL, vt fexta pars 68, ad teitjam par-
tem GD, nempe exhypotheﬁ, vt fexta pars qha«
drati D+

> adtertiam partemquadrati AD; nem-
Pe ex {chol. cit, vt exceflus conoidis fupraconumad

i . i 1
‘Plumconam. Ergo ex Archimede in xqueponde-
rantibus |, erip

ol P, eentrum grauitatis totius co-
noidis . ‘

grauitatis
t centrum graui-

SCHO.
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SCHOLIVM

Modus prafens allignandi centrum grauitatis

conuenit cum antecedenti, vt attente confideranti
patebit. Effet ctiam alius modus inueniendi tale_»
centrum grau tatis, inuento prius centro grauitatis
exceflus frufti conici fupra cylindrum fibi inferi-
ptum. Ex {chol. enim 3.propofit. 1o. patertalem
exceflam , & conoides hyperbolicum, efle quantita-
tes proportionaliter analogas. Centrum verd gra-
witatis pradicti exceflus facile habebitur . Nam ex
dictis in Ib. 4. totius frufti coni habetur pluiibus
modis centrum grau'tatis. Sed habetur etiam cen-
trum grauitatis cylindri in frufto inferipti ; habetur-
que ratio talis cylindri ad exceffam fruftifupra ip-
fum. Quarecentium pradicti exceflusnon ignora-
bitur.. Vice verfy tamen ,modireperiendi centrum
grauitatis conoidisaffignati in duabus propofit. an-
teced. quadrabunt etiam pradicto exceflui.

Sed ficuti in fuperioribus docuimus inqua linea:

1ametrq parallela fic centrum oravitatis femihy-

perbole, fic viderur canueniens docere i qua linea:
diametro Paraliela fit centrum gratitatis {egmenta

femihyperbolecontentiinter duas lineas bali paral-
lelas. Sed cuminuentioni talis linez premiffa fit ra
110 cylindri circumfciipti conoidi ad ipfum conoi-

des, fic in pzfentiarum antcponenda vidcturratio:

cylipact accumferipti fegmento conoidis hyper-
‘ bolici -

-

<b9
bolici contento inter duo plana bali parallela, ad
ipfum... :

PROPOSITIO XV,

Si fegmento conoidis hyperbolici vefects plano baff parallelo,
fis circumferiptus cylbmdrus . Evit bic ad ipfum feqmen-
tum , cvt reétangulum [ub compofita ex latere tranfuer-
f05€5° ex diamesrs conoidis, @ fub diametro, ad re-
Gangulum [ub catem compofita , &/ [ub drametro co-
noidss ad cverticenms , cvna curs reangulo Sib compofi-
ta ex dimidio laerss tranfuerfi, &/ ex tertia parte dia-
wmetri frdfte, € fiub eadem tertia parte | ;

COnoides hyperbolicum cuiusbafis A C, ver-

tex B, diameter DB, latus tranfuerfam.

G B, intelligatur feGum plano HK I, A C, pa.

rallelo, & ipfi ficcircumferiptescylindrus L C. Di-

cohunc cfle ad fegmentum conoidis , ve rettangu-

lum GDB, ad re@angulum fub GD, in Bk ,

vnacumrectangulo fub compofita exdimidia GB,

&reruaparte Dk, &fubtertiaparte Dk, -

- Segmento AHIC, intelligatur infcriptum feg.
mentum ENOF, conoidis parabolici cujus ver-
tex B, conditionis fupra (zpe expofite; & in talibus
fegmentis intelligantur fegnicnta conorum inferi.
ptorum in integris conoidibus, que fint APQC,
ERSF. Quoniam fruftum AHIC, conftat ¢y
frufto parabolico , & ex diffe; entia fruftorum con 0i-

dco-
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deorum ; & ex propofit. 4, differentia fruftorum co-
noideorum eft zqualis diffcrentiz conorum ; ergo
LC, erit ad fruftum AHIC, veeft ad fruftum.
parabolicum, vna cum differentia fruftorumcono-
rim. Hang verd rationcm fic venabimur . Cylin-
drus LC, ad fruftcm parabolicum ENOF, ha-
bet ratioten: compofitam cx ratione cylindri LC,
ad cylindrum TF, tali frufto parabolico circum-
fc’ipmma&huiusadipfum fruftum: LC, ad TF,
eftvt quadratum AD, ad quadratum ED; nem-
pe exhypothefi, ve DG, ad GB. Cumautem ex
pro-

ar
propofit. 3.1ib. 4. fic TF,ad ENOF, vt paralic-
logrammum TF, adtrapezium ERSF; &cumex
propofit. 8. & 9. lib. prim. fic T F, parallelogram.
mum adtrapezivm E R SF, vtdupla E D, ad ED,
cum R K, vel vedupla DB, ad DB, cum Bk; fe-
quitur cylindrum L C,, ad fegmentum parabolicum
E N OF, habete rationem compofitam ex ratione
D G, ad GB, & ex ratione duple DB, ad DB,
cum Bk, Sedex didis rationibus componitur quo-

que ratio dupli reGtanguli G DB, adrectangulum

GBD, cumrectangulo GBik. Ervt duplum re-
¢tangulum GD B, ad pradiGa confequentia, fic
triplum re&angulum G D B ad fexquialterum re-

&angalorum GBD, GBk. Ergo LC, erit ad

fegentum’ ENOF, vt tiplum reGangulum.,
GDB, ad felquialterum reCtangulorum GBD;
GUk. Quodferuetur.

Ex propofit. 14, & 15,1ib. 2. habemustam totum
cylindrum L C, quam ablatum TF, efle illam ad
fruftum conicum AP QC, hunc verd ad fruftum
conicum ERSF, vetripla DB, ad DB, BR, &
barum tertiam minorem continué proportionalem.
Ergo & reliquum ad reliquum erit vt totum ad to-
tum: nempetubus cylindricus L EM, eritad diffe-
rentiam fruftorum conorum,vetripla DB, ad D B,
Bk, & illam tertiam proportionalem, Tuncargu-
mentetur fic. Ratiocylindri L C, ad differentiam
fegmentorum conorum componitur exratione L C,
adtubum LEM, & huinsad differentiam fegmen-

F torum
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torum conorum : at L.C, ad tubum elt vt quadra--

tem A D, ad reGtangulom A E C, nempe ex hy-
pothefi fuppofita per conuerfionem rationis , vt
G D; ad D3B: tubus ante v cft ad differentiam fra-
ftorom conorumvetripla DB, ad” DB, Bk, & il-
Iéfﬂﬁtertlr_tx11proporcionalem. Ergo ratio LC, ad
Gifterentiam fegmentorum conorzm componetur
Jucqueex rationibus G D, ad DB, & triple DB,
ad D Q, BK, & illam tertiam proportionalem . Sed
cx di&is rationibus componitur etiam ratio tripli
rectarguli G DB, ad quadratum DB, re¢tangulum
DBk,

43
DBk, & re¢tangulum fub DB, & fub illa tertia
proportionali ( quod eft xquale.quadrato medie
Bk). Ergo LC, eritxddifferentiam frultorum co-
norum, vt triplum retangilum G DB, ad quadra-
ta DB, Bk, cumre@angulo DBK; nempead tria
quadrata Bk, cumtriplo reftangnlo Bk D, & cum
quadraro Dk (, quia quad:atum DB, dividitar
inquadrara Bk, kD, & 1n duorectangula Bk Dj &
partcer rectangulum DBk, diuiditur in quadratum
Bk, & in rectangulum Bk.D). Cum avtem fupra
probatym fytgcffer LGy ad fruttum ENOF‘; vt
ideg tﬂp@ijff‘é@a ngflim 1B, ad fefquialtcrum
reGanguloptty GB D, GB&:. ErgdgoNigendoan-
bo oxpfc acntia,erit BC, ad fruftusy, & ‘ad diffe-
renfidnt fpdftorum conpriim fimul , nepe ad ¥ru-
fum AHIC, yeiriplum rctangulum—6& BB, ad
tripjum quadratum Bk, cum triplo ro&angulo
Bk D, cumquadrato K D, & cum fefquialtero re-
Gangulorun. GBD, GBk. ‘Ergo & vt horum pla-
noruny tertiz partes:nempe L C, eritad AHIC,
ve retangulum G DB, ad quadratum BK, cum
rectangulo Bk Dy & cum teruia parte quadrati Dk,
vna cpmr dimidio rectanguioram GBD, GBK.
Cum yerd dimidinm reGtanguli GBD, dividatur
in dimdium GBK, & in dimidium GB, KD,
Ergodimidiumretangulorum GB D, GBK, erit
reGtangulum GBk, cum dimidio re&anguli GB,
KD. Siergofimul iunxerimus re@angulum GBK,
cum quadrato BK, & cum rectangule BK D, habe.
‘ o bimus -
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b“"!“‘ re@angulum GD, Pk. Pariccr fi fimul iane
Xenmus rectangnlum frb dimidia GB; & fub D K>
cumtenua parce quadratt DK, nempe cum rectai-
gulo fub D K, &{ub tertia parte D'k, habebimus
recangalu fub compofita exdimidia GB, & ¢x
terta parte DY, &fub DK, Ergo a primo advlti-
mum concludemus, el LC, atl fraftum conoidis

hypcrbnhci AHIC, vt rectangulum G DB, adre~

ctangulum G D, BK, cum rectangulo fub compo-

fea ex dimidia GB, & ex tertia l;arte Dk, & fub

DX, Quod eratoftendendum s |
SCHO-

SCHOLIVM.

Proportionem pradicticytiv dii ad illad {egmen-
tum hyperbolicum, etiam ducbus alijsmodis, con-
fequenter adfuperius dicra, Ve rerecibgere. Cum
enim tale fegmentum conftet ex fegmento eoni(ibi
infcripto, & exexcefli fupraiplum; & cum talisex
ceflus {iv 1qualis exceflui fegmenti conoidis para-
bolici fupra fuum fegmentum conicum; & cum ex
dictis in ijs , qua de infinitis parabolis confcripfi-
mus, facileliceat colligere rationem L C, & ad feg-
mentum conicum A P QC; & ad exceflum fegmen-
ticonoidis parabolici ENOF, fupra fegmentum
conicum ER SF: fequitur facileetiam nos obrine-
re rationem LC, ad { gmenrum A HIC. Pari-
ter fi in {chemat. propofit. 1 0. tam fegmento v. g,
AQTC, quam fcgmento excetlus frufti- conici
GNPH, {upracylindrum R M, mente concipia-
mus circum{eribi cylindros; patet exdictisin eadem
propofiuone, tubum cylincricum cuius bafis armil-
lacircularis G LH, altiudo OD, zqualem efle
cylindro circuaferipto fegmento AQTIC. Pari-
verque patetcxc flum fruti GNPH, fupra cylin-
drum K M, zqualem efle fegmento AQT C. Cum
€Igo ex cictis in opere fupra citato , facilifime
pollimus habere rationem pradictitubi ad illumex-
gellum fupra eylindrum; faciliter etiam habebimus
rationes: cylindri gircuferipti fegmento hyperbo-

lico
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]icg AQTC, ad tplum fegmentum . Hec non
continent multum difficultatis , quapropter fufficiat
ea lectoribus indicafle. |

Sicuti {ufficiat ex antecedentibus indicate ho-
dum reperiendt in qud linea parallela D, fit cén-
trum grauitatis fuppoliti fegmenti femihyperbole
AHkD. Hocautem reperictar ex dicis, i {uppn-
natur feg venti A HK D, quadratura,nempe racio,
quam habetad ipfum parallelogrammum L D, Cum
enim cylindrus L C, habeatad fegmentum ¢onoi-
dis AHIC, ex fchol. pri, prop. 3. lib.3. rationem
compofitam ex ratione dimidij parallelogrammi
LD, adfegmentum AHkD, &exratione A D,
adinterceptam imer D, & centrum aquilibrij feg-
menti acceptumin A D; hoceft centium grauitacs

duplicatifegmenti AHkD, ad pattes. A D;fequi-

turyquod {1 ex proportione cylindri LC,. adfeg-

mentwm conoidis. AHIC ; nempe ex ratione ex-

pféﬁiip-grg{ént; propofitione; fubtrahat:r fuppofica.
ritio dimidij parallelogrammi LD, ad fégmentum

parabole A H KD, remanebit ratio- & D’,.adinter~‘

ceptam inter D, &CCUUUHYCJ}I‘.’EGWIIT-

Hecpundoinuenco,non igtwrabimus triafolita

qux f&?pe ﬁEpiUStﬁcduxisl‘zusfm‘n()n paucisf Pmpoﬁ'

ﬂOﬂ’bJS L:b. 3. Nam primo-non ignorabimus tatio-
hem cylindii ex LD, ad folidum ex fegmentor

AHKD, cireg LA. Secundo non ignorabimus

tationem fegmenti A Y | C, ad folidum preedictur

arca AL. Tertio tam fupra LD, quamfupral,

A HKD,
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A HKD, intellecis eylindricis reéis zquealtis {e-
ctis diagonaliter plano tranfcunte per Dk, & per
latus oppofitumipfi L A, minime ignorabimus cu-
bationes truncorum cylindrici fuper AHkD, exi-
ftentis. Hac tamen differentia, quod cubaticnem
trunci finiftri habcbimus fine fuppefitione alicu-
ins quadraturk ; non fic cubationem trunci dex-
reri
His oftenfis non erit inutile oftendere modum.,
inveniendi centrum grauitatis egmenti conoidis
hyperbolici AHIC. Sed prius cltendatur fequens
propofitio.

PROPOSITIO XVI.

Differentiafupradiétorum fruflorum convideornm eff ad
Jegmentum conoidis parabelici | cot guadrata axium to-
tius conoidis , ¢ conaidis ad cvetticem , cvna cum re-
Elangulo contento fub bis axibus , ad f3fomalierum ye.
& angularum consentorum fub latere tranfuerfo , @ fub
pradiétis axibus.

Sln: ergo fegmenta anteced. propofit. Dico dif-
) fereptiam fruftorum AHIC, ENOF, cffe
ad fegmentum parabolicum ENOF, vequadrara
DB, Bk, cumrectangulo DB, adfefquialterum
rectangulorum GBD, GBK. Differentia enim_,
pradicta ad fegmentum ENOF, habet rationem
compolitam cx ratione differentiz ad tubum cylin-
dricum
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dricom LEM; huius ad cylindrum T F; & hu-
iusad fegmentum ENOF. Cum autem differen-
tia fruftorum conoideorum fit, ex (upradictis , #qua-
lis d:fferentiz froftorum conorum infcriptorum in
iplis; & cum differentia fruftorum conorum fic ad
tubum L EM, vt facile poteft deduci ex diceis in
{chol. 4. propofit, 14.lib.2. v¢ DB, cum BK, &
cum harum tertia minori proportionali adtres D B.
Sequitur etiam differentiam {egmentorum conoi-
deorum, effe ad tubum cylindricum LEM, vt DR,
BE, &illatertiaproportionalisad tres DB. Cum
vero LEM, wbus fit ad cylindrum TF, vt re-
cangulum AEC, ad quadratum ED, neuipe
dividendo,, ex hypothefi frequenter vfa, vt DB,
ad BG, fedvetripla DB, adtriplam GB. Ergo
exxquali , erit differentia fegmentorum conoideo-
rumadcylindrum TF, ve DB, Bk, cumillarer-
tia propartionaliad triplam GB. Cylindrus T,
chadfegmentum EN OFE, ve diceturinferius, vt
dupla DB, ad DB, cum BK. Ergo a primo ad
vitimum, differentia feomentorum conoideorum.
ad fegmentum ENOF , habebit rationem com-
poﬁr_am exratione DB, Bk, & harum tertie pro-
portionalis ad triplam BG, & ex rationeduplz D B,
ad DB, Bk. Sed ex diis rationibus componitur
Juoque ratio duotum quadratorum BD, duorum
rectangulorum D BK, & duorum rectangulorum.
fub. DB, & fub illa tertia proportionali (quz duo
vlitima rectangula funt zqualia duobus quadratis
mediz
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A E D F C
mediz BX), adtriarectangula GBD, cum tribus
retangulis GBK. Ergo differéntia fruftorum co-
noideorum, erit ad fegmentum ENOF, vt duo
quadrata DB, cumduobusre@angulis DBX, &
cum duobus quadratis BK, ad tria re®tangula.
G Bk, cum tribus re@angulis GBD . Et vt ho-
rum terminorum dimidia. Nempe differentia pra-
difta , erit ad pradiGum fcgmentum, vt quafirata
DB, BX, cum retangulo DBX, ad fefquialee-
rum re@angulorum GBD , GBX. Quod erat

G Quod

- oftendendum,
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Schd vetd TF, cylindrus fit ad fegmeneum.
ENOF, vtdupla DB, 2d DB, BK, patet. Quia
ex propofit. 3.lib. 4. cylinarus TF, eft adfegn.en-
tum conoidis parabolicc ENOF, vt parallelo-
grammum T F, adtrapeziumlineare ER SF, At
ex propofit. 9. lib. prim. eft parallelogrammum ad
trapezium veduple DB, ad DB, & B, Qua-
re patet propofitumi.

SCHOLIVM

Ratio autem prediGorum folidorum collecta in
fupradicta propofitione , porett etiam reduci ad mi-
nora plana; quia poteft reduci ad eam, quam habet
rectangulum DBX, camtertia parte quadrati DX,
ad rectangulum GBX, cum dimidio rectanguli
GB, XD. Patet quia hxc plana funttertix purtes
priorum planorum,

PROPOSITIO XVIL.

Segments fupradiéFi con.idss byperbobcs centrum
grauitatss reperire .

SEgmenti conoidis hyperbolici AHIC, cen-

~J tTim grauiatis reperictur fic. Inferiptis foli-

dis ve fupra, fecetur KD, fic in X, vt XX, ficad

» vt duplum quadratum BED, cum quadrato

®> ad duplum quadraium N X, cum quadrato
ED,

ST

A E

ED, feuvt dupla DB, cum B, ad duplam BK,
cum BD. Ergo ex fchol. propofit. 1 5. 1ib 4. erit
X, centrum grauitatis {r:fti conoidis parabolici
ENOF. BD, & BX, ficfecenturin Y, %, vt
BY, freriplaipiws YK, & pariter B, triplafit
ipfics WD & fiat vt exccflis cubi D B, fupracu-
bum BX, adcubum Bk, fic Y&, ad J< & . Ergo
¢x{chol propofir. i §. ewfdein hibrierit &, centrum
cravitaus d flerentix fruftortm conorum; & confe-
quenter ex fchol. 2. propofir. 4. huius, ericcenrium
grauitans difivrentiz fraftorum conoidecrum  Di-
G 2 uida-
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vidaturergo X®, inZ, vefic X7, ad Z%, vt qua-
drata DB, BX, cum rectangulo DBK, ad fefqui-
alterumrectangalorum GB D, GBk; fel vt rectan-
gulum DBX, cumrertia partequadrati Dk, ad re-
ctangulum G Bk, cum dimidio rectan guli GB, kD;
nempe ex propofit. antecedivt eft differentia frufto-
rum conoideorum ad frultum conoidis parabolici
ENOF. Dicoinkentumetle Z, centrum granita.
tis frufti conoidis hyperbolicic AHIC. Cum au-
temres fic de sé euidens ex doctrinis Archimedis in

xqueponderantibus, relinquitur confiderationi le-
ctons.

SCHOLIVM

Alij modi exfuperioribus no defunt reperiendi
tale centeum grauitatis; [ed nélecrorem nimis quam
par ﬁ\t defatigemus,ad alia, & noua tranfeamus; pr-
CIpuc ad cencrum grauitatis hyperbolz repericn-

g"”.' - Quod taen non reperietur nifi premiffis qui-
uldam demonftrationibus.

PROPOSITIO X VIIL

: TS A
Ry} /E;runiyifmrc’}olu cum

[ibi ctreumfivipto parallelogrammo
rotetur circy ;

etur fecundam Conngaram duametrum , Atim

RIS ALUS arius e votatione exceffus parallelograns-

e ﬁzpm Jembyyperbolam  erig wquélzs Con9 €X trsangh-

> s runum latns dimidia [ecunde diametrt ; alind
‘ sater-
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sntercepta imter fecundam diametrum , & afymptotum,

vewoluto cich fecundam diametrun s €5 boc tam fecun-
dum totumyquas [ecundum paiies proportionales .

Sto femihyperbola A B C, cuius diameter AB;

EB dimidium lateris tranfucrfis centrum E;
afymptotus EG; fecunda dizmeter EE; & pa-
rallelogrammum A DD, femihypcrbol:e circumfcri-
prumcumtriangulo E F G, rotentur circa EF. Di-
coannujum latam ortum ex raratione trilinei mixti
CBD, circa EF, vqualem eflecono GEM, &
hoc tam fecundu.in toram, qugm fecundam partes
proportionales . Tatelliganwuf oppofice {-&iones vt
infchema:e, & fumvatur atbioraniéin 8T, quodli-
bet punctum I, per qrod ducatur OIN, paralle-
la LC, fecans afymprotum EG, in P. Quadra-
tum 10, sltzquale tam re@tangulo OP N, cum
quadrato Pl, quam rectangulo QOQN, cum.
quadrato Ql. Ergo reGtangulum OPN, cum
quadrato P1l, eritzqualerectangulo OQN, cum
quadrato QI. Sed ¢x propofit. 11. fec. conic. re-
¢tangulum OPN, eit aquale quadrato BE, feu
quadrato Q1. Ergoreliquumreéangulum O QN,
erit zquale reliquo quadrato P 1. Quare & armil-
lacircularis O QN, erit aqualis circulo P R. Cum
veropunéum 1, fumptum ficarbitraric; ¢rgo om-
nss armille eircolares parallclz armille CUL, or-
tx e¥ rotatione tnlinei CBD, circa EF. erunt
zquales omnibus cireulis coni GE M. Et confe-

qumﬁ
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quenter annelus fatus oreus ex rotatione illius trili-

el cwrea EF, erit. 2qualis cono GEM. Quod
} cltdctotis,pateteod'em modo poffe:

vero probatun

N .
giéfrf..fﬁ,*’;f‘“"“b proportionalibus; v. g. codem
ti(vﬁe gra A0lmAS P?-T‘Sm annuli latt ortam ex rota-
fhento m{:imt gnxu CoQD, g\:qua]em efle {“8‘
¢t *qualia ¢ e Rﬁfn « Quare patet folida pradia
fecundu‘m par‘te:;mer‘ ctam fecundum totum, quam
S proportionales .
SCHO-
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SCHOLIVM L

Litet autem preefens propofitio probata fit pér
indinifibilia , poteft tamen probari etiam modo ar-
chimedeo ; quia facta conftructione vein fchemate,,
facile patebit tubum cylindriccm C U N, inferi-
ptumin annulo, aquaics <fle cylindro in cono in-
{cripto. Siergodividatus EF, bifariam, 3 parces
bifariam, & hocfemper, & per punctadivifionum
fiant conftru@iones fimiles factze ; patebit faciliter
omnes tubos cylindricos infcriptos in annulo,zquas
les fore omnibus cylindris inéono infcriptis. Qua-
re cum facta hac infcriptiones tamcylindri in cono
inferipti,, quam tubi in annulo poffint deficerc d ma-
gnitwdinibus in quibus infcribuntur magnitudine
quacumque data minore ; mode archimedeo dedu-
cetur , annulum zqualem effe cono.

SCHOLIVM IL

Ex di&is ergo In prafenti propofit. & inlik. 4. dé
Infin. Parab. poflumus deducere, annulum pradi-
Gum, & conam G EM, efle quantitates proportio-
naliter annalogas tam in magnitudine , quamin gra.
uitate, tam fecundumtotum , quam fecundum par-
tes proportionales. Quare cum ex diis in fchol.
prim. propofit.8. einfdem libri, conus, trilincum pa-
rabolicum quadraticum , & cxceflus cylindri cire

cuint-
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) e‘n
N

p
)
N
=

cumfcripti bemifphario , fe) hemifphzroidi {int
quatuor magnitudines proportionaliter analog: fe-
quitur his etiam affociar pro quinta magnitudine
annulu_m latum praediGum . Ex didis ergoinlib. cit.
?abt{)blmus » quod centrum grauitatis talis annulific
t:g tletrm]izni,t m pérs ferminat ad T 'ﬁt e
erpms am al.bF, vt 3. ad I ‘Panterﬁ con-
oo quamlibet pareem em_fccm annul.l ICa

Pano CL, parallelo , & rerminatam ad circu-

lum

A
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lim BEK, v.g.illam, queoritur exrotatione tri-

linei BOQ_circa EF; agnofcemus eius centrum
gravitat’s fecare E1, ineadem ratione. Quiata-
hispars eft propostignaliter snaloga cum cono PER.
Cum vero ctiam parsannuliorta ex iotauone trape-
zij mixti COQD, it probata proportionaliter
analoga fegmento conico GPRM , & cum talis
fegmenti conici fit in libro cit. pluribus modis inuen-
tum centrum grauitatis; ex dictis ibidem reperic1:us
in quo punéto IF, fit centrum grauitatis preedicti
fegmenti annuli. :

SCHQLIMM IIL

Sed paradoxum Galilei, de quo locuti fumus fu-
prafchol. 2. propofit. 1o0. poflumus etiam deducere
ex przlentipropofitione- Nam etiam ex hac fa&o
concinno difcurfu, tandem concludemus,circumfe-
rentiam B Ek, extremitatem annuli, zqualem fore
E, verticiconi.

PROPOSITIO XIX.

Jn febem. anteced. propsfit. annulus firius ex quadrila-

“reromixto ("BEGY eirca EF, eff equalis cylindro

DK, tam fecundum totum , quam fecundwm partes
proportionales.

Ater faciliter, Cumenim in anteced. propofit.
. often{lumfic,annulum latum ex niilinco CBD,
P H circa
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'ciria EF, zqualemcflecono GEM; ergo com:
muni addito cylindro KD, erit folidum CBKL,
zquale cylindro DK, & cono GEM Quo hine
indeablato. Ergofolidum G CBELLM, eritg-
qualecylindro k D. :

Eodem modo oftendemus equalitatem partium
proportionalium , v. g. partem annuli ortam ex rota-
tionequadnilateri mixti COPG, zqualem efless
cylindro QS. Addendo enim cylindrum QS &
auferrendo GPRM , fruftum conicum, patebit
propofitum.

SCHOLIVM L

Prafens propofitio potuiffet immediate probari
per indiuifibilia independenter ab anteced. propo-
fir. %ia facta conftiv@ione vein anteced. propofit.
ftatim parebir ex propofit, t 1.2, Conic. & re@angis
lum OPN, zquale effe quadrato BE, feu QI;
& armillam circolzrem O PN, zqualem pariter
fore circq}o cuus radius Q. Quare facile patebit
& omues armillas folidj ex quadrilatero mixto
CBEG, aquales eff omnibus circulis cylindri kD,
&ipfumannulym ey quadrilatero mixto, xqualem
effe cylindro kD, Malyjsus tamen hanc ex anre-
cedenti deducere, vt pauidis geometris non relin-
Quamus vllumlocum hz fitand; de certitudine pras

featis propofitionis; nam adhibita prefenti conft-u-

*ONC propofitio non piobatur nift per indinifibi-
‘ . lia;
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lia ;qiainannulo ex quadrilatcromixto CBEG,
nequit ficri infcriptio tuborum cylindricorum, quze
pawit pcfle fienn in anmulo ¢x wilinco mixto
CBD,

SCHOLIVM IL

Pitet ergn conf-qucnrer ad fgpc".r‘pius rc_petim,‘
annu.u o piafium GCBEkLM, & cylindrum
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K D, effe quantitates proportionaliter analogas om-
niquaque: ggod ctiam intelligedum eftigfemihyper-
bola cum ompibus duplicétir™ “Annilus ergo pra-
didus ctiarﬁﬂuﬁh’c&tus adpartes KB, eritcorpus
fibi fimilare , admodumquo cylindrus KD, fic du-
plicatuseft corpus fibi fimilare. Hoc eft , quod ficut
¢ylindrus {eghs plgnis bafibus parallelis, femper fe-
catur in proportione partium axis , fic etiam in tali
proportione {ecabitur talis annulus. Sicuti ergo
centrum grenitacks cylindii, cuiuslibetque eius par-
tis contente inter plana bafibus parallela et in me-
dio axis; fic etiam centrum grawitatis talis annuli, &
culislibeteiufdem fegmentirefc i plano CL, pa-
sallelo, crigveliamedio” E-F;-vebin dhedio partis
EF, correfpondentis parti annali , vel que fit al-
titudo partis anmnli. Quz omnia vtique mobis vi-
dentur ad iz Eliq,&nctcimuq an fort¢.corpus huic
fimilein to ageomcetna adinueniatar, prater vii-
cum, quod anteqeam ad vlceriora gogrediamur,
mtelligi.uus in propolitione fequentiexplicare,

AL VRO T ’
PROPOSITIO XX,
E& cﬂu! f}‘u'zj/?l C nicr propqﬁ';“ 10, ﬂpr4 [gnojdg_r ,jyper‘-
bulicuns  lf equal s cyupsidro Super minove baff frufti,
O arta dionetruig ¢ o, oy @ hoc rnm[c‘cmdum H{
S8y Quans focun du parics Proportimalﬁ.

Efto

L
O 1 __\\p
S 1“\
M V¢ H

R s

Sto¢rgo in fchem propefit. te. trufium coni-
cum GIKH, conoides hyperboticum fic
ABC,. cuius afynproti GF, FH, & fit cyline
drus I'M, cius bafts 1 BK, minor bafis fufti's

Dico excetlm fratti conici GlkH, fupra ecnoi-

des ABC, z:ui'em cife cy'indro IM, ramfe

cundum tctum, quam fecondum partes proportigs

nales . e totis patet., Quia cum ex cit propofit.

so. exceflus GlkH, fupra cylindrum 1M, fit
. Zqua-
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zqualis conoidi ABC; fi cylindrus IM, adda:
tur. Ergo exceflus cum cylindro , nempe fruftum
GI1kH, erit ®quale cylindro , & conoidi fimul .
Ablato ergo conoide, exceflus frufti fupra concides
remanebit zqualis cylindro.

Non alio modo oftendetur aqualicas parrium,,
proportionaliom , v. g. exceflum frulti GNPH,
fupra fraftum conoidis AQTC, zqualem effews
cylindio RM. Quiaex dictis in pracitata propo-
fit. 10. exceflus frulti GNPH, fupra cylindram
RM, cftzqualis fegmento A Q T C; addito crgo,
veprius, cylindro RM, & ablato fegmento AQTC,
intentom probabitur. Quare patuit talia folida 2-

qualia foretam fecundum totum, quam fecundum
partes.

SCHOLIVM

Sed etiam prafens propefi-io poflet immediate
per indinifibilia oftend; . Sumpto ¢nim arbicrarié
fun&o O, & atto'plane NOP, GH, paralle-
0 Expropofic: 10. fec. conic. rectangnlum NQP,
et zquale qradrato | B, fea quadrato RO. Et
Cronfequem‘cr armlly eirculam, N%“’, elt Tqua-
iscirculo R Oy g omnes armifle gynales omni-

s ohcuhis: & cxcefus pr¢ fictus gqual.s cylindro
Yo Sedhae contl ut.one adhibita, demonft azio
nen rcdauci{ur ad Medewm Archin C(‘I';um,quia n prg-
dicty excellu neqq ennt sn,cubiubi ylindrici-

| | - Patce
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C‘A,L

#.

H

Paret ergo exceffum prediGtum , & cylindrum.
IM, eflequantitates proportionaliter analogas tam
fecundum totum , quam fecundum partes, tam ia
magnitudine , quamin gravitate. Infuper patet ex-
cefium AGIBKHC, predictum efle corpus fibi
fimilare vt explicatum eft in {chol, 2- propofit. ant.
Hoc eft quod fi fecetur plano NP, quocunque, G H,
parallelo, femper fecabitur in ratione partium axis
DB. Item centrum grawitatis cius eric in medio

D B;



¢
DB; ficutietiam centrum grauitatis cuiuclibet cfug
partis erit in medio partis BD, quz crit altitudo
partis exceflus,

PROPOSITIO XXI.

Jr fchemate prop. 1, cylindrus ex parallelsgrammo AF,
circa EF, eff ad il lum ex foura mixta € BE F, cirea
eandews EF, vt guadiatum E 4, ad guadratnir I By
cumtertiapartevelEanguly X 41,
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Voniam enim probatum eftin propofit. 19. fo-
Q lidlum CBkL, aquari cylindro BS, &
cono GEM 5 ergo cylindrus AL, ad hxc foli.
da habebit eandem rationem. At cylindrus AL,
ad cylindrum BS, & ad conum GEM, eft vtqua-
dratum EA, ad quadratum EB, cum tertia parte
rectanguli K A B. Quare &c. ,
Affumptsm patebitfic. Cylindrus AL, ad cy-
lindrum B, cft vt quadratum A F, ad quadratum
E B. Pariteridem cylindrus A L, ad conum GEM,
eltvequadratum CF, feit veidem quadratum AE,
ad tertiam partem quadrati GF. Ergo eclligendo
ambo confequentia,erit cylindrus AL, ad cylin-
drum BS, cum cono GEM, nempe ad folidum
CBkL, ve quadratum AE » ad quadratum EB,
cum tertia parte quadrati FG. At tertia pars qua-
drati FG, eft @qualis tertiz parti re@anguli kAB.
Nam quadratum E A, diuidicur in quadrarum E B,
& inre@angulum kARB: pariter quadratum idem
EA, fen FC, dividitur in quadratem FG, &in
rectangulum CGL, fed MCG, Frgo quadra-
tum EB, cumre@angulo K AB, erit aquale qua-
drato FG, & redtangulo MCG. Sed ex fec. co-
nic. propofit. 1 1. rectangulum MCG, cft zquale
quadrato BE, Quare reliquum re¢ang: lum k 4 B,
crit@quale reliquo quadrato F G. Quare etiam il
lorum: tertiz partes erunt ‘quales. E-go cylindrus
AL, critad folidum CBkKL, vt quadratum E A,

1 ad
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ad quadratum EB, cum tertia parte re@anguli kAB,
Quod erat oftendendum,

- His oftenfis adinuenietur centrum grauitatis hy-
perbolx fic. -

PROPOSITIO XXIL.

Ss byperbole. circumfiriptum parallelogrammum intelliga
tur produstum Ufgue ad fecundam diametram, ¢ fiat
vt quadratum compofite ex axi hyperbole , €5 ex din
midia lateris tranfuctfi, ad quadratum drimidie lateris
tranﬁl‘wﬁ' cum rectangnlo fub axi y @ fib compofita
€x axt y €5° ex latere tranfuerfo , fic compofita ex di-
midia laterss tranfuerfi s ¢~ ex axt s ad aluam : item
Jat vt dimidinm predsizs parallelogramm ad exce[fum
totius parallelogrammi Sopra b }Per/;olam > Jic compofita
EX Xt O ex dimidia [geres tranfucrfi ad abiam ;
tandem frat vt fecunda inyenta ad prim;im Incntan,
fic Compofita ex ax: y € ex dimidsa lateris tranfuerfi
ad fis partem abfcindendm incipiendo 4 fecunda dia-
metro. Erit punum guod o5t altey termins buus ab-

Clii&€ ce IR i .
{ ‘ 1 ’mz!r i (ramstass exccﬂk: Pdm.’/c’/ogmmm: [rpra
7yperoolan ,

Sto hypfl‘bola ABC, cuiusaxis BDj latus

n:c;ertrénf?-mgszB s cenerit Fi, fecunda d_ja-

5 C, fir para”dog!amnmm: fiat

vt quadratum FD, ad quadlauun FB, cum rertia
parte

parte reGtanguli EDB, fic DF, ad FO: item fiat
vt parallelogrammum G D, ad excelum parallelo-
grammi GC, fuprahyperbolam ABC, fic DF,
ad FL: tandem fige vt LF, ad FO, fic DF, ad
Fk. Dico pun@um:k, efle centrum grauiatis fi-
gire AGHCB. - .
Quoniam enimex propofir.anteced. cylindrus ex
GG, circa GH, eftad folidem ex figura AGH 2B,
circacandem GH, vtquadraum F O, adq1adra.
tum FB, cunitertia parte re®anguli E D B; nem.
N ) pe
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peexconftruftione, ve DF, ad FO; &ratio DF,
ad FO (deforisfumpta F L)} componitur ex ratio.
ne DF, ad FL, & huiusad FO. Ergoetiamra.
tio cylindri pradictiex G C, ad folidum ex excefly
G C, fupra hyperbolam componetur ex ij{dem ra-
tionibus. Arex{chol. prim. propofit. 3.lib. 3. ratio
przdidti cylindri ad antediétum folidum componi
tur etiam ex ratione parallelogrammi G D, ad figu-
ram AGHCB, &exratione DF, ad interceptam
inter F, & centrum gravitatis fig-re AGHCSB.
Ergoetiam rationes DF, ad FL, & FL, ad FO,
erunt zqualesrationibus G D, ad AGHCB, &
DF, ad prxdi®am interceptam. Sed ex conftru-
&ione, rationes GD, ad A GHCB, & DF, ad
FL, funtzquales. Ergo fi he rationcs aufcrantur 3
pradi&is, etiam relique erunt zquales. Ergoratio
LF, ad FO, erit zqualis rationi D F, ad interce-
ptam predi®am. Sed fi&um faic fupravt LF, ad
FO,flic DF, ad Fk, Ergo k, erit centrum gra-

uiratis figurz AGHCB; Quod erat oftenden-
Meye . ., i o B

SCHOLIVM L

Inuento ayeery centro préediéto, ficilé erit etiany
GeNtrum graujcaris Bypexbo!x reperire o Si enim.
fupponamus FD, fectam bifariamin O, & {uppo-
Namus .k-; cfle centrum grauitatis figurz AGHCB,
ﬁﬁlt (b ABC’ a'd AG HCB, ﬁchClPrOCé kdo’

a

)

£

ad OL. Eritexdo@rinis Archimedis, L, centrum
grauitatis hyperbolz.

Sed etiam in prefenti eft adnotandum, pofle
colligi tria folita. Nempe rationem folidorum cx
AGHCB, figarareuolura & circa GH, & circa
AC, ad inuicem.Cubationem truncorum cylindrici
recti fuper ipfa ﬁgura exiftent's refedi plano diago.
naliter tranfeunte per GH, & pec AC parallelan:. Aft
cubatio trunci (iniftr) haberur fine {appofition: qna-
dratur hyperbole, fed cubatiotrunci d x-cri non

- ) habetur
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habetur fine tali quadratura ; fine quanon habemus
nec etiam tertium , nempe rationem cylindri ex
GC, circa AC, adfolidumex figura AGHCB,
circa eandem A C.

Sed hyperbolz ABC, intelledo circumfcripto
parallelogrammo, cum hyperbolz inuentum fit cen-
trum grauitatis, tria oidinatia colligentur etiam in
folidisgenitis exhyperbola. Sed hzcnon colligen-
tur nift fuppofita ipfius quadzatura. Hac ergo fup-
pofita habebimus rationem cylindri ex parallelo-
grammo hyperbole circumfcripto ad alterutram fo-
lidorum ex ipfa revoluta five circa AC, fue circa
Iatys parallelogrammi tranfiens per B. Item habebi-
mus rationem horum folidorumad inujcem. Et cu-
bationent truncorum cylindrici re@i fupra ipfa exi-
ftentis, refectique plano confueto modo diagonalis

ter tranfeunte., Exquibus'patetfuppoﬁta hyperbo-
Iz quad'ratura » 108 affignafl: rationem cylindri cir
cumf;riptiﬁ:fo hypeibolico , ad ipfun; quod pari.
ter alio modo praftitit Bonauentura Caualerius in
€xercie. 4. p[opoﬁ’[.g 3o '

SCHOLIVM IL

Reperrum cltergo centrum grauiratis hyperbo-
I‘E‘, ﬁl-pp(’(“a‘ipﬁus. quadratmﬂ» , q:iod nillus. (q!:od
fcm.m ) antenostentau’t. Sed non modo lic.t re-
perire hoc, fed etiampoflumus afbgnare contrum

2quil.brj cUinfeunqgrie eiuspartis conftiturz ex fe-

ai'ong

7t
&ione hyperbolz linea, vellineis diametro paralle.
lis; & confequenter centrum grauitasis talis partis
duplicarz .” Explicabimus hc in'vha, ex huiufque
explicationié lector adnotabit modum in alijs exer.
cendum. Intelligimus. in fequenti figura reperire
centrum gravitatis postionte TOC, tefedz linea
T O, diamgtro--B Ay-pirafleta.” Quoniam fupra in
propofit. 19. prebatum fuiranpulum éx figura mix.
ta COPG, =qualem fore cylindro QS; con mu-
ni addito frufto conico GPRM, totum folidum
CONL, erit zquale cylindro QS, & frifto
GPRM. Cum ergoad modym fuperiorum pofli-
mus reperire rationfm, quam‘habct(ylindrus TL,
ad cylindram QS,.& ad fegmentum conicum
GPRM, fimal; hibebimus etiam rationem, quam
habee cylindrus T L, ad folidum CONL. Hac
habita , fi ex ipfa (v brrahawus rationem , quam.
habet dimidipm '1C, fuppofitam , ad figu- .
ram C OI1¥; habebimus rationem 5 qram habet
T1, adincerceptanincer 1, & centran: eqnlibrij
figure COLF,in IT, Ecconfequenter facl: v2-
periemus centrum @quilibrij talis igure. Hec -
uento reperietur etiam centrum equilibiij portioris
hyperbole TOC, in T O; & confecucneer ¢cir-

trum grauieatis duplicare TOCyad ioi0c 1 0.
Exquibns poftearc qua folita deds . 2o
tur- Hecergo, & finilial e ret - R L ITE
bus paterent ca omnia, q g ol T
loc. cit.propoiit. 36, & foo s b quin



71

non reperiuntur nify ey fuppoﬁta quadratura, ideo
reliquantur. Sufficie enim nobis le@ori indicares
ﬁgicn’;?;l:fcqggm ignorari A nobis . Sicutifi ufficiet 1p-

: ¢ Nos pofle habere centra grauitatis om-
n[u;;s: C()yrlr:?;dbncm-um exiftentium fuper hyperbola, &
centrum Or‘n;;‘_s ipfius partibus , quarum intenitur
DeNtS oo 1aus. Erjt enim in medio ]11]6‘33‘111?‘
v CNtra grauitatis oppofitarum bafium. Reliis

&is
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¢isergo his, tranfeamus ad quadrandam parabolam
duobus nouis modis. :

PROPOSITIO XXIIL

$i femibyperbols com fibi circumfCripto paralleogramme ro-
tetur crea Jicandam diametram | Tubus cyladricus
ex parallelogramms | evit [efquialter annuls lati ex f6-
- mé/gypcrlfa/zz. ‘ O

Emihyperbola ABC, cum fibi circumferipto
parallogramma A D, retetur circa EF, fe-
cundam diametrum . Dico tubum cylindricum.,
A DH, efle fefquialterum annuli laui ex {cmihy-
perbola ABC, éirca EF, reucluta. Quoniam
tubus CBSH, cft ad cylindrum AL, vt rectan-
gtlum HBA, ad quadrarum EA; nempe vt res
&angulum k A B, ad idem quadratum EA; & cy-
lindius AL, probatusefteffe inpropofic. 2 1. 24 fo-
lidum CBEkL, vt quadratum E A, ad quadratum
EB, cim terua parte retangali KA B; vnde per
conuerfionem rationis, eft idem cylindrus A L, ad
apnulum ex {emihyperbola ABC, circa EF, vt
idem quadratum EA, ad exceflum ipfius {upra,
quadratum EB, & fupratertiam partem re&argali
k AB;ergoex xquaily erittubus cylindricus ADkI,
ad talemannulus latam, ve rectangulum ABH, ad’
prad.tum exceifum. Sed quadratum E A, cum fit
zqual. quadrato EB, & re@angulo kA B, ex}ccdlt
K illa
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illa plana duobustertijsrectangeli k A B, Ergo tu-

bus cylindricus ADKL, erit ad prediGum annu-
lum, vt reGtangulum K A B, ad duotertia eiufdem
rectangtli; nempe in raticne fcfquialtera. Quod
cratoltendendum.

PROPOSITIO XXIV.

St reita linea oA B, fecetur in [ s bfaram, ¢~ inD,
E. aque remoté 4 C , eademque modo in F, G. Re=
- (langpulem AG B, erit exce”m recFanguls A L B, Ji
prareifangu'um FEG, < )
A F D. C E G B
[ J ] o, ]
NAm retangulam A EB, diuiditur in rectan-
4N gulum AEG; 8 in reGtangulum A F, G B.
Variter retangtlume . A E G, diuiditurin re@angu-
wm FEG, &inredtangulum AT, EG, fei BGE,
quia-AF, exhypothefr, cltzqualis GB. Ergoex-
ceflusre®argali A EB; fupra rectangulum FEG,
oft recrangnlum A E, ‘GB, cum rectangulo EG B;
qua duo rectangnla fune-zqualia rectangulo A G B,
Quare paretpropofitum ., | |

« PROPOSITIO XXV-

St 1
. oppofires [ic7 obus , que byperb le appcllanter dis-
Al 15 v
atur linea Litor traafucifs parallele | occurcutes

diy!l.l!/-
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equalibus ad diametros applicatis in ambabus byper-
bolls . Reo’?angula /hl} partr'/mr ipjﬂargm refeEarum ab
cadem curua hyperbole evunt ad snmcem 5 vt relEan-

gula [ih partibus ordinatins applicata abipfis felFe .

Int oppofi:x fe- gy,
&iones hyper-
bole ABC, DEF,
quarem latus tranf-
uerfum E B, & DF,
AC, {int aquales or-
dinatim applicatz ad
aquales digmerros.
KE, BH, & fiatdu-
&x LO, P§S, paral-
lelx kH. Dico re-
Gangulum LNO, ef-
fe ad reCtangulum.
PRS, vt rectangu-
Inm AOC, ad 1o
ctang.lum ASC.
Applicentura punctis
No;‘Rj‘-tN l', R L ordi-
nati:n ad-diametruim
itemapunctis M, Q;
ordinatim applicen- L. -
rrad k E, Mt\/p, QX. AOQ H S €
Q_oniam enim ¢x
prim. conic: propolic. 21. rec:angulum EHB, ad
' k 2 rectan-

x? _F

ety
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rectangulum E T B, eft vtquadratum A H, ad qua-
dratum N T, fed OH; & rectangulis EHB, ETB,
funt zqualia rectangula KBH, VBT , quia kE,
BH, & VE, BT, funt zquales; ergo erit vt rectan-
gulum XBH, ad recrangulum VBT, {ic quadra-
wm AH, ad quadraump H O. Ergo & per con-
uerfionem raticnis,erit‘rc«e%an gulum KBH, adex-
ceflum ipfius {uprarectangalum VB T; nempe ex
propefit. antecedvad rectangulum k TH, {etadei
xquale LNO, vt quadraium A H, ad rectangu-
lum AOC. Et conuertendo , erit rectangulum

AOC, adquadratum AH, vt rectangulum LNO,

ad re¢tangnlum KBH. Eodem modo oftendetur
elle rectangulumy KBH, ad rectangulum PRS;
vt quadracem AH, {id HC, ad rectangulim.,
A5C. Quarcexzquali, erit rectangulum LNO,
ad reCtangrlum PR S, Vrrectangu]um AQC, ad
rectangulum ASC. Quod &c.

PROPOSITIO XXVI.

P”r“["“’[?‘\’,faﬂfgmzmz cir‘Eum crjpmmparaboloe quadratice yeft
adipfin s tubus i):lzﬂdi‘icu:» ex gyratione para[/eloa
Sramim: cucuinf; e"lptzr”bjp&ir}éol‘e crca fecundam comugas
zim ﬁizfz Ny ad aunylnis latum ex renolutione bjpef—
bole circa eandenms di.apesrum 3 < hoc tam fecundmm tos
I, quam [eeidn fum Plﬁ- :fpropurtimalﬂs dwmmodo ba-

[ $narabole, g /{ypfréa (4 gm&trzcisanﬂt&/t propor¢tona-
er fecentup , . : :

Eﬁq |
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Sto hyperbola ABC, cuins axis BN, diame.
E ter tranfuerfa EB; cedtrum L, fecunda dia-
meter k M, parallelogrammam ei circumfcriptum
fit GC: pariter fir parabola quadratica A0 C,
cum fibi circumfcripto parallelogrammo PC. Di-
co tubum cylindricum ex rendlutione CG, circa
kM, efleadannulumlatum exreuolutione AEC,
circacanderi KM, veparallelogrammum P C,ad
AQOC, parabolam. In AC, cohmuni bafi para-
bolx, & hyperbolzaccipiatur arbitrarie punctum I,
per qupdagatur. F1T, parallela-O B, fcansom-
niavtinfchemate. Quoniam ex propufit. anreced.
rectangulum AN C, eftadrectangulum AIC, vt
rectangulum VBN, 4d rectangulum THI; & vt
rectangulvm VBN -ad rectangulum THI, fic
armilla circularis ex “BN , renolura circa KM, ad
armillam circuljrem ex H I, reuolura circa candem
KM; ergo visectangulum AN C, ad rectangulum
ALG, ficarmillacircubaiis VBN, fed TS, ad ar-
millam>circalaretn T HE.-Sed vt rccténgulum,,
ANC, adrectargulum A1 C, fic ex fchol. propo-
fiticnis 22: Libn primi NO, feu FI, ad IR.
Ergovtarmilla circularis T ST, adarmillam circu-
larem THI, fic F1, ad 1R. Sed puncrum 1, fu-
ptum £ itvecunque- Ergovtomnesarmillz circula-
1¢s paraliele armille VBN, ex paralldegrammo
G G revolutocirca ¥ M, ad omnes armillas circu.
lares parulllas cidem VBN, ¢x hypeibola ABC,
12.;0lutagirea candem k M, fic omnes linez parallc-

' logram-



1°§T=;‘mmf PC, parallela N O, adomnes lineas pa.
19012 AOC, paralllas eidem ON. Nempc v
~ tubus
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tubus cylindricus ad annulum ex hyperbola, fic pa-
rallelegrammum P C, ad paribolam AOC.

Quod aiitem probatam tuit detcus, paier codem
modo probari poffe de parut g5 préorrienat:bus;
nimirum eodem-modo poteft pro bt i v. g tas
bum cylindricem ex paallelegfano 1B, cica.
KM, ad patem anneli ef £ gmeono Py, e be Iz
IHBN, crrca eandenr KM, v paalieleviammom
FN, ad fegmentum parabole 1 K ON. Quare pa-
tet propofitum in omnibus, & per o nia.

h .

‘YCHOLIVM L

Prfenspropofitios ke probata fuit perind uifi-
bilium method-mrdramsrem, probari quoque po-
telt per meehoduny afitiquam prolixiorem. Nim..
cum prebatum-fie eife asmilla ncircularem TSI,
ad armlai circularem TH 1, ve FlIyad IR; & cum
fic armilla-ﬁ;ﬁuhris TSI, ad armillam circularem
THI, {iggubus-efindricusexparaliclogrammo SN,
circa KM, ad eebum eylindricur ex parallelogram-
mo HN, drcacandem KM, quitubus cftinferiptus
in annulo ex hyperbola; & cum pariter ficve F:, ad
IR, fic parallelograw mum ‘F N, ad parallelogram-
mum RN, infcriprum in parabola: fequitur vete-
bus cx marallelogrammo SN, ad tubum ex paralle-
legrammo HN, fic cffe parallelogrammum EN,
ad patellelograamum RN, Quare i AN, v.g.
biflccaretur, & hocidem fieret de eitfdem partibus,

& 1n
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&n hypcrbo}g, & parabala inferiberentur para”C‘
Ogramma : codem modo prodaremus partes b
cylin.
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cylindriciex G C, effe ad omnes tubosex paralle.
logrammis infcriptis in hyperbola, qui tb infcri-
buntur in anoulo ex hyperbola, vt partes parallclo-
granmi P C, ad omnia jparallelogramma in‘cripta
i parabola. Cumque, tebi infcripti in anrulo (x
hyperbola, ficuti parallddlogramma inferipta in pa-
rabola, per continuaram talem biffeGionem pofline
tandem déficere 2 magoirudinibus in quibusinferi-
buntur, dufi€tu, quacunque data magnitudine mi-
nori: fequitar tandem modo archimedeo per dedu-
&ioneug ad impofibile pofle concludi, tibum cy-
lindricum.ex pargllelogrammo efle ad annulum Ja-
tum ex hchrgoli, vt parallelogrammum ad para-
bolam.., .

Patet crgo ex diétis haberi nouo modo parabo-
lz quadratice quadraturam ; nimirum parallelo-
grammum ei circomfcriprum , effe ipfias (cfquial-
terum, Probatum fuit enim in anteced. propofit.
tubam cylindricum ex parallelogrammo GC, cir-
ca k My o[> fefquialterum annali latiex hyperbola
circacandew k V. Sedinfra adhibendo alind (-
dum hyperbolicum , parabolam alio nouo modo
quadrabimus; nuncfeggerende funt leGtori quam-
plurim ~nour not tie geometrice, qua ex hac pro-
pofitione,& cx dictis in lib.de infin.Par. deducuntur.

SCHOLIVM IL

Ded.citur ergn ex didtis , & ad modum fuperio-
L rom,
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» Parabolam A O C, & annulim latum pr&’dl'

dmex hy 1 , .
Yperbola ARC, elfc quantitates propor-
tivta-
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tionaliter analogas tam in magnitudine, quam in_,
grauitate ; tam {ecundunt’totim , quam fecundum
partes proportionales. Qjlot ergo nouznotitia de-
ducantar ex hag do@rina tam circa magnitudinem
quam circa grauitatem talisannulilati,cx noftro ope-
re cit. vnifquifque poteftagnofcere.

Ex propolit. cnim 95 1ib.pri n. agnofeet quenam
fit ratio, quam habet tubys cylindricusex G1I, ad
portionem annulilati ex portione minori hyperbo-
Iz AHT; nempecflead ipfum vecres AN, ad ex-
ceflum pfarumfupra- A Ny N1 ,-% harani tertiam
mirorem proportionalem.. Vel {ubtriplandotcrmi.
nos;cfle & AN, jad fi dfclqdialteram A, cum
tertia parte exceflus 1N, {upra illam tertiam pro-
portionalepy—™ — "

Ex {chol-prim. propofit. ro. 4gnofcet, tubum cy-
lindricum ex paraliefogrammo: SN, efle ad portio-
nem annul exfeg ento hyperbole 1HBN, vt tri-
pla AN, adduphin AN, vnacum exceflu ipfius
fupra priddidamrtertiany proportionalem. Et fub-
triplando terminos, cfeve AN, ad AT, cumduo-
bus tertijs ¥N, & cum tectia parte exceflus IN,
fupraillam tetijam proportionalem. Imo ex {chol.
3. cit. propofic. dgnofcet, efle cundem tubumcylin-
dricum ad eandem portionem annuli , ve eriplum
reGa.gilum TSI, adduplum rectangulum TSI,
cumretangulo THI1. Ecfabtriplando terminos,

~veretangulum T ST, ad fubfefquideernm ipfius,

eam tertia paree reéanguli THL
L 2 Ex
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tuby cyhindricj ex parallclogramme SQ,, ad fcg-
' men-
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mentum annuli ex fegmiento intermedio fearthy-
pabole QXHI. . .

Ex {chol prim. propofit. 13. agnofcet rationem
tubiex paraltelogrammo S Cyad portionem annyli
ex portione maiori hyperbole 1HBC.

Ex{chol. propotit. 14. agnofcet ra-ionem, qUam
habet tubus cylindricus ex paratl-logrammo SY,
ad fegmentum annuli ex fegmento intermedio
THBZY, intercipienteaxim BN, -

Sed portioniminori hyperbolz A HI, intelle@o
cireumicripto paraliclogramme H A, agnéfcet ex
propofit. 15. tubum cylindricum cx parallele gr.m-
mo HA, effe ad postionem annyli ex-portiones
AHL vetripla AN, cum tripla N1, ad duplam
AN, cumvnica N1, Imo ex fchol. ejufdem pro-
pofi agnofcet, tubum pradium effead pradictam
annuli portionem , vt 1C ad dimidiam IC, cum
fextaparte 14, - C

Ex fcholio propofic. 17. agaofcet rationem tubi
¢ylindrici ex paraliclogrammo H C, ad portionem
annuliex portione maiori IHB C. Exeodem {chol.
ctamagrofcer talem rationemeffe, ve et Af, ad
dimidiam Al, cumfextaparte }C, (Qarea?w-
fcet vniverfaliter , quod tubus «ylindricus ex:leero
parallclogrammorum HA, HC, ad portioneman-
nuli {ibi correfpondenten effe, vt bafis rehque por-
uenis hyperbole, ad fui dimidiam, cum fexta parte
bafis portionis reuolutz.

Ex propofit. 1 §. agnofcct ratjenem twbi cx]p;r.aL

¢
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lelogrammo HQ, circumferipto fegmento inter-

medio QXHI, ad fegmentum annuliex talj feg-
mento intermedio ..

Tandemex {chol. propofit. 2 0. agnofcer rationem
fegmenti annuli ex fegmento IHB N, ad portio-
nem.annuli ex portione 1AH, Qua agnita, non
ignorabit rationem portionis annuli ex portiones

1HBC, ad pradidam portionem annuli ex por-
tione AHI. |

SCHO LIVM IIL

- Pariter, cum ve diximus, praediGus annulus latus

ex hyperbola fit quantitas proportionaliter analoga
etiam ingrauvitare cum parabola quadratica; exlib,
3+delnfin. Parab. agnofcet letor centrum grauita-
Lis ‘l“ﬂmpluriumfc‘gme‘n‘mm m praedi&iannuli latiw
E{‘ fC.hO]- Crgo 2. propoﬁt. 2. agnofcet centrums
grauntatisannuli ex femihyperbola ABN, fic fe-
care k L, vtparsterminara ad k, fitad partemrter-
minatamad L, vt . ad 3. '

Ex fchal, privpropofit. r 4. aenofcet centrum gra-
utracis 1n X L., - portionis annali ex portione mino-
o AHIL. L - '

Ex th-1p
gravitaus fegiment annuli ex fegmento: IHBN.
Hoca teemcentru  opram alio modo agnofcet ex di-
ttisincales ciafilem hnlij.

Ex fohal. prim. propofit. 17. agnofcet modum re-

periendi

prim. propofit. 16. agnofcet centrum

8
periendi centrumagrauitatis fegmenti apnuli cx Eg-
mento intermedio QX H1. Quod etiam inuenict
alio modo expreflo incodemfchel o.

_Ex{chol. propofit. 19. agnofcernfodnm reperien-
di-centrum grauitatis portionis annuli ex portione
maiori 1HBC. ‘

Tandem ex{chol. propofit. 2 1. agnofcet modum.
reperiendi centrum grauitatis fegmenti intermedij
annuli ex fegmento intermedio tHBZY, interci-
pienteaxim B N. , |

‘Hz ergo funt notitie geometricz , qua deducun.
tur ex anteced. propofit. Quibusaddenda et Quod
cum notatum fivia{chol:primy-propofi.8. lib.4. Pa-
rabolam, [phzram, {pheeroides, & cxcefluin ¢ylin-
drifupra decs conos inuers pofitds, quorum bafes
oppofitz bafes cylindri, vertex verd medium pun-
Qumaxis, efle magnitudines proportionaliter ana-
logas tamin magnitudine , quam in gravirate ; fequi
ex dictis , his atlociari annulum pradi¢tum ex hy-
perbola. o |

PROPOSITIO XXVII

Jo fchemata provofit. quinte, exceffus cylindyi circumfys.
Pre comords byperbolico fispra cylindrum curcumferiptum
conods pzraba/m s evit triplus fxceﬂ?u conordss Q}‘Pt’réa'-
Les fupra conosies parabolicum .

Conet-
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\Onoidibus hyperbolico A BC, & parabolica
EBGF, fint citcumferipticylindri QC, TF,

Dicotubumcylindricum QELC, trip'um eflecx.

ceflus conaidis A-BC, fupra conoides EBF, Qo-
nizmenim cylindrus QC, eft ad cylindrum TF,
ve quadratum A D), ad quadratum DE; nempe
exhypothefi,ve DG, ad GB; ergo per conuer-
fionem rationis & conuertendo , erit tubus cylin-
dricus QELC, ad cylindrum QC, ve BD, ad
DG. Sed expropefit. 5. 7. & 11. cylindrus QC,
cltad convides A BC, vt DG, ad dimidium BG,
cum te:tia parte DB+ crgo ex zquali, erit tubus

QE LC, ad conoides: ABC, ve DB, ad diitti~

diam: G B, cumteftia parte DB. Rarfum,quoniam
diuidendo, eft wbis QELC, ad cylindrum TF,
veredtangalum A £C; ad quadrarum E D, nem-
peex hypotheli , ve DB, ad BG, & concides
EBF, et dimidium cylindri I'F, vtoftendimus

preecipucinl.b.z. propofic.ss. Frgotubus QFL Gy
eritad conoides + BF, ve D B, ad dimidiam GB.

Sederatad totum conoides A BC, veeadem DB,
ad dimidiam GB, <y tertia parte DB. Ergn
QELC, Cl'ifafi’iequtulm,nemPC ad diff:rcnctat}l
conotdeorum , y¢ {)B. ad fui terriam partem;

nempeerittrinlustalis exceilus . Quod erat often-
dendum., . ~ Y

ALI-

I ¢

ALITER.

Quoniam tam totus cylindrus QC, eft triplus
totins coni A BC, quam atflatus. c}fllndfus T F‘ L:ﬂ;
triplus ablati coni EBF (infcriptis prius conis in
conoidibus); ergo & rclxquusmb‘us QELC, tri-
plus eritrehiquis nempe differenti conorvm . ted
ex propofit. 4.differentia conorum eft zqualis diffe-
rertiz conoideorum.  Ergo wbuseritctiam triplus
differentiz conoideorum. Quod &¢.

‘ M PRO-
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PROPOSITIO XXVIII.

Exceffus cylypdri corcumfiripti comords hyperbolice fipra
cylindrun circumfCriptum conoids parabolico [ape ex-
plicato, e ad differentiam conordeorum | vt paralle-
logrammun circumferiptum trilineo quadracico ad ip-
[fim 5 tam fecundum totum , quam ficwsdum partes

proportionales ; 7 drametrs trilinei y ¢~ comoidis fecentur
proportionaliter,

Slnt ergo conoideahyperbolicum ABC, & pa-
rabolicum EBF, vt {zpe dictumef}, cum cir-
Cu.mf'criptis cylindris QC, TF, & infuper fic fe-
@uparabola BCO, cuius diameter OB, bafis
OC, & parallelogrammum ei circumf{criptum fit
DO, sdeovt DBC, fitrrilineum quadraticum, cu-
s diameter DB, Dico rubum cylindricum.
QELC, effeadd.Ferentiam conoideorum, vtpa-
r}llelogrammum DO, ad wilineum BDC, tam
lecundum torum, quam fecundum parres propoi-
tionales. Sumaruy D B, diametroarbitrarc pun-
éum G, per quidinfelidisintcll‘gatar tranfire pla-
um HE, plino 4 C, parallelumn, fecanstibum
n P, conoidcs hyperbolicun in M, & parabeli-
cuman R:itemin pamliglogrammoducatur GK,
parallela DC, fecans curuam parabolicam in .
Quoniam cx propofir. 3. re¢tangulum AEC, eft
ad retangulum MRV, vt quadratum DB, ad

q',adra-

ar

AﬁE —’“h—]——-: F c

quadratum B G: &vtretangulum AEGC ‘h’oc?ﬁ
rectangelom H Pk, ad reétangulum M K“V > e
armilia circutaris HPk, ad armillam cxrcu‘axc{z?!..
MR V: ergo vearanllacircularis HPk, ad am,x&
Tam circolarem MRV, fic quadiatun DB, a

quadraun DG Sedoxnawra parab :l» qustdratl-
¢z, clt ctiam vr quadratnm D B, ad quadratim
BG, fic DC, fu KG, ad G3. Frgo & vrar-
milla HPk, ajarmillam MR V,ﬂﬁc kG, adGS:
Cunuverd pundum G, {um;')?uvz..nt;zdhbxcum;er-
govt omne- armiliz tubj cy'indiic ('L'ELC » pa-
rallelz armille A E C, ad omaes armil'as d‘ﬂ'«:rcn.-
tiz conord. oruin, parallelas A E C, fic omncs li-
nez parallJogiaasm DO, parallele DG, ad om-

M 2 nes
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ncg lineas trilinei CD B, parallelas itidem D €;
nempe vt tubus ad differentiam, fic parallelogram.
mumaderilineum.- -~

Cumveroquod oftenfium eft de totis, pateat pof-
fe eodem modo probari de partibus pro portionali~
bus, ideo patet propofitum . |

SCHOLIVM L

Patet ergo quomodo adhibito etiam alio folidd
hyperbolico, nempe differentia conoideorym, pofit.
mus quadrare parabolam. Cum enim ex propofit.
anteced. tubus cylindricus QELC, fit teplus dif-
ferentiz conoideorum ; etigm parallelogrammum
triplum eritrilinei ; & confequenrer fefquialterum
{emiparabole. .

Infuper patet,, quod cumiin fchol. 2. propofic. 18,
probatum {ic,conum, trilineym quadraticum, exccff-
{um cylindri circum{cripti hemifphzrio , & hemif-
pharoidi, & exceflum tubi cylindrici fuper annulum
latum ex hyperbola circa fecundam diamctram, effe
quantitates proportionalicer analogas , patet in-

quam , his pro (exez add; diffcrentiam conoidcorum
nizdictam, -

SCHOLIVM IL

ta prosofie, 11, lib, :. de Infinit, Parab, cuius
ema hig appénimus R Probaunnus, quod fi finc
’ dux

fch

© N

duve queliber fioure ABC » AEFC, fupra eal
dembalt A C, & circa communemaxim B fint.
q'e he ulis natore, yr ipfis duplicatis ad partes
A C, hrceuadar commynis axis ambarum figura-
vum ; probauimus inquam, ingellefis ambabus figu-
is
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ris gyrari circa parallelam ipfi BD , dudtam per

pur&um C, quefic v.g. CF, folidum rotundum
ortum cx figura AEFC, effe ad folidum rotundum
ex figura ABC, vt figura AEFC, ad figuram
ABC. Hoc probauimus medijs truncis liniftis cy-
Iindricorum re&orum fupra figuris exiftentium, vt
loco cit. poreft confpici. Fx hac vniverfuli propofi-
tione deduximns ibidem quamplurima corollaria;
quibus poteft aggregari, quod i ABC, effet hy-
perbola, & k C, efler parallelogrammum ipfans
circumfcribens, & habererur qt'adrazura hyperbo-
lz,ncquaqnan ignora ety ratio cytindriex E Ccits
ca CF, adannulum ftrictum ex hyperbola ABC,
c.irc:t CF. Verum illa propefitio poteft vniver{z-
livs proponi ; nen (clum enio jllud vaumett 5 fed
cuam verificatur, quod fi il duz figur® rotentur
creaparalllanipli CF, fed extia fignras ductam,
adcovt cx figuris ciatis generentur annuli Jatizni-
hilomin:s annulum larum ex AEFC, ad annulum
Litin ex ABC, effe vt fioura AEFC, ad figuram
ABC. Hoc pofle: probaii medijs ijfdem truncis,
%;h. c palto hc;rer ampliare dotrinas _de cruncis in
o porecxpofi-as; fed de his forfan aliquando. In
P ®ieni probabimys medijs al noftinm inftitgrum
SR ;a\c'1'!1'“.«.11t|§ ,fequcncem Fropoﬁtiont‘m ytex
hius Ziinone inq Aramys centra grauitatis infi-
~ Bleori.aaunuiorm, v infl o patebut.

FRO-
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PROPOSITIO XXIX.

St fuper eadem bafiés* circa eandem diametrum /'nt qualibes
fawra & parallelogrammum zp[am ctocun [ ridens., ( -
lindrus ex parallelogrammo ad folsdums ex figw ayrenolutis
ambobus circa Paral[elam dizmetro duttam cvelper extre.
mitatem bafis , el extra bafim yeris ot paralleiogram-

i ad fizuram .

r 41"
: B /._-.T
, Y ) 1 \&
x‘ u“I L4 No..r.i-—- - R

be
I
|

A D ¢ Vv G

Vper eadem bafi AC, & circa eandem dia-
metrum BD, fint qualiber figura ABC, &
parallelegrammum  EC, ipfam circum{cribens
& intelligamus ar bas fignraspriusrotari circa F C.
Dico cylindrum EG, effe ad folidum ex figura.
ABC, circaeanden FC, quodﬁc ABCHG, vt
EC, ad ABC. Accipiatur in BD, arbitrar¢
punctum 1, per quod intelligantur tranfice in.
figuris linca kN, AC, parallcla, infolid's vero
pla-
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planum KN, item A G, parallclum. Quoniam
cnim vt kNy ad LM, fic (fumpra NR, com-
muni akitudine ) retangulum kNR ad rectans
gulum fub LM, & fub NR ; & ‘NR , ot z-
qualis MQ, quia MN, elt zqualis tam NO,
quam QR, vrde etiam re@angulum fib LM,
& {ub NR, elt zquale rectang1lo LM Q E:go
ctiam ve kN, ad LM, fic rectangulum kENR,
ad rectangulum EMQ. ‘el ve rectangulum.
kNR, ad rectangulum LMQ, fic circulus,
kNR, ad armillam circulaiem LMQ. Ergo
&vt KN, ad LM, fic ciic.lus KNK, adar-
mulam circolarem LMQ. A¢ ‘punctumn 1, (um-
ptum eft vecunque. Ergo & vt vaum ad voum, it
omaia ad omnia. Ergoveomnes linex figure EC,
AC, parallele ad omnes linegs figure AB C, item
A C, parallclas, fic omnes circuli folidi E G, circulo
AG, paralleli ad omnes armillas folidi ABCHQ-
Ergo & vt figura ad fig-tam , fic folidum ad foli-
dum,. o

Sed lupponamus fighras pradicas rotari circa
ST, pﬂﬁramvlcra G, ipﬁ B D, paranelam, adeo-
vt ex higuris generentur yby« eylindricus, & annu-
lus latus vt in fequent (heware, Nico nihilomi-
nusefle EC, 44 fgiram a BC, vt wbis E(“Y‘. ad
annulum ey haira AB(C. Nam accepro v prius,
puncto I, arbiergie , fiGnque jidem | aznclu-
demus eodem n od,, efle ve KN, ad Lo, fic re-
“angulun K NR, 4 rectangulum LM Q; ocm-

pe
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pe ficarmillam circularem kN R » ad armillam ci-
culatem LM Q, Quare eodem modoconcluden us
effe figuram EC, ad fignram*A BC, vt folidum
e EC, cira ST, ad fulidumex figura A C, cur-
cacandem T'S. Quoderatoftendendun,

SCHOLIVM

Cum prafens propofitio fitpropofita in tanta vni-
ueifalitate , adeove comprehendat infinitas ﬁguras
circa diametrum |, & infinitis modis diuerfificaras,
impoffibile videtur poffe iplam oftendi in tali vuii.
verfalitate voica conftrudtione nifi perindiuifibilia .
Modo etiam archimedeo probari poreft, fed in cafi-
bus particularibus , & conftru¢tionibus proprijs, vt
quiliber potcne CXpCTHIIL

rxhacauten volaerfali{Tima prOpoﬁtf017C><’a OlMe
nia,que I nt dedu@s in corollarijs propofit. ¢it. in
operede infinit.parab. circa varia {olida anaulorem

N ftri.
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ftricorum ex varijs figuris genitorum, poflunt dedu-
cietiam in infinitis (olidis annulorum larorum;; qua
autemca fine. infpiciatar ibidem. Nes enimin pre-

fentt non manifeftabimus nift infinitorum annulo-
1amtam frittorum, quam: lacorum centra grauita-
tis. Nam facili negotio ex di&is inlib.4. infinit. pa-
rab. agnofcemus figuras pradictas cffe quantirates
_proportionaliteranalogascum fuis annulis, tam ftri-
€, quam latis.. V. g. facile agnolcefnus figuiam
A BC, cffe quantitatem proporticnaliter analogam
tamcum annulo frito ABCHG, in primafigu-’
I2,qeam cum annulo fato exeadem ABC, in fe-
cunda figura. Quaré ctiam duo annuli ex eadem
figura, nempe & ftrictus, & latus erant quantitares
Proport.ion aliter analegx tam in magnitudine,quam
Ingrauitate , Scquiturergo nos babere centragra-
uitatsemnium illorum annulorum tam Gridorum ,
quam hfo“’m,quorum figurarum écni’tricium {upra
explicararum, habemus centrum grauitatis.

St ergofupponamus A BC, cffe parallelegram-
mum veluti E C, quod rotetur vel circa fuum lam's
FC ,Ve‘ circa Tb, ¢ ;--ara};eh 8 (quod (s'mpcrintelh-
gendem ent 1n dicondis impc fterum, he cogawur
dem cum le@orum tedio repcte:¢) Centivm grauiea-
tiscylindii, vel tubi cylindncifecabit EC, vel TS,
nca ratione, 1 quafecac B, cenuumgraujtatis
parallelogranmi,

Sivero {ipponamus A BC, nob's reprefentare

nfinitas parabolas, habebimus centrum grauitatis:
inf1-

! B r ‘H '

A D ¢ Y &

-infinitorum annulorum ex ipfis fic fecare FC, ve
pars termimataad F; fie ad parcem terminaram ad
C, in primo annulo ex prima parabola ve 2. ad v, In
fec.vt3.ad 2.interrio vt 4. ad 3. & ficin inhnicum.
Ratio eft, quiacx fchol. prim. propofit, 2. Tib. 3. ha-
‘bemus centrum grauitatis infinitarum parabolarum
ficfecare BD. S "

- Shautem fupponam&s ABC, effe quamlibet
infinitarum parabolarum, & EC, effe parallclo-
grammum infinitis parabolis circumf{c:iprum. Ha-
bebimus centrum grauitatis infinitorum annulor 'm
orsorum ex revolutione cxcefluum infinicorum pa-
rallelogrammorum fupra infinitas parabolas. Hoc
autem centrum grauitatis fic fecabir FC, vt pars
terminataad F, fic ad partem rerminaramad C, ve
numerus annuli vnitate au&us , ad triplum nume-
rum annuli vaitate auGtam. V.g. in primo annulo
vi 2.ad'4. Infecundo, vt 3. ad 7. Intertiovt 4.ad
- N a2 10.&
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1o. & fic in infinitum . Ratio eft, quiaex fchol.
propofit. §. einfdem libri centwim grauitatis excef:

fus parallelograwmi E C, {upra parabolam fic fecat

ipfam BD. L |

Sed {upponentes ABC, efle vel femicirculum,
vel femicllipfim, velcirculi, aut ellipfis portionem,
vel etiam hyperbolam. Habebimus centrum gra-
uitatis annulorum talium figurarum, fed fuppofica
hgurarum quadratura, Hrcautem patent vera effc
partimex di&isinlib. 3. vbiin propofit.24. affigna-
uimus centrum gravitati femvicircoli ; & in fchol.
prim. propofit. 2 5. omnium ipfius portionum ; & in
propofit. vltima ;. 4. in qua aflignauimus centrum
grauitatisomnium partiumeellipfis ; partim ex dictis
In propofit. 22, huius, & in {cholio ejufdem, vbi af-
{TgnaqiML:S‘ centrum grauitatis hyperbole. Imp fi
1n {chemate illius propofitionis, intelligamus excef-
{um parallelogrammi GC, fupra hyperbolam.,
ABC, rotarivel circa HG, vel circa ipfi paralle-
lamextra para]l'elogrammum.-'ex'dic“tislbi.dem,agno-
&Cturccntrumjgraui[at;‘g anulornm gemitorum.

Exiftimantes autem ABC, cffz cycloidem pri-
mariam; pliciis anuc{-lhj'fnhh. . de motu grau.
rC]M? propolit,. 8 annuentes,int:l'igemus centrum
grautratis aunub o cycloide lic fecare FC) vt pars
terminata ud By fir 4 partem terminatamad C, ve
7-ad 5.

od accipiamus fchema fequens, in quo intelli-

gamus feniparabolam 8 A D, duplicari ad partes

baﬁs
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bafis A D, adeo vt haceuadat communis axis dug™
ram { miparabolarum fiul coniunctarum , hanc-
que fignram intelligamus rotari vel circa ON, vel
creaparalielam A D, extra figaram: cencrumgra.
uitatis proda torum annulorum ita fecabit O.\:,‘
velilli parallelam &c. v pars termjnataad O, firad
. partem

-
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partem terminatam ad N, vt numerus annalt au-
[T VITRN PRI TORVES Sy A&nnl; a3 yntatre .

Nimirum in primo vt 4.ad 2. Infec. vts. ad 3. In
tertiove 6. ad 4. & fic in infinitum . Ita emim ex
fchol. 2. propofit. 2.1ib. 3.centrum @quilibrij femi-
patabole ABD, feu centrum grauitatis figurz
N A B, diuidit AD.

Pradicte avtem figiree circumfcripto parallelo-
grammo E N, & figura conftante ¢x duobus erili-
ncis N O ABE, reuoluta pradito modo: centrum
giavitatis folidi geniti fic fecabit ON, vt pars ter-
minata ad O, firad parcemterminatamad N, vt
vnitas ad num erum annuli vnitate auGum.. Nempe
inprimove 1.ad s. Infec:vt 1. ad 3. In tertio ve .
ad 4. Ecfie ininfinitum. Ratio cft quia centrums
grauitatis taliom trilincorum fimol coniun@orum
fic dwidit AD, vt centrum zquilibrij vnius v.g.
A EB, diuidic EB. Atex fchol. prim. propofit.2.
lib.3. EB, inpredi@a ratione fecatur i tali centro
2quilibrij. Quare patet propofitum.

Athi femiparabola qurlibet intelligaturduplicar
ad partes BF, vt hguia conftan, fir CDBQP, &
& hc rotetur vel circa DC, vel circa ipfi paralle-
lam. Centrum grapjraris folidi geniti fecabit pari-
:T?;nalt)a g,a‘élt pérs terminataad C, _ﬁt ad pg.rtem ter-
ad numerim 4 r;ﬂ:ﬁ;lsg:rus annuli ternario anctus,
ad 2.vty. a4 ;v.&c.'l‘tem?:te ;'lll‘l&um. Nempe ¥t 4

tcwr; DC, fic fecabit rtincum CBQ, ficro-
g MVt pars terminata ad D,

- S

0 It

fitad partem terminatamad C, ve numérus annu-

li vnitateau&us, ad vniratem <Ratio eft quia codem

mfn‘.o fecatur AD, 3 centro grauitatis figurz

NAB, ficwi fecatur B F, a centro grauitats fi-

gure DCBQP ; ira tamen vr homologi termini

extemt fint A, & F; D, & B. Item codem
, modo
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modo fecatur AD, 2 centro grauitat’s figure

ONABE, ficuti fecatur BF, acentro grauitatis
figore CBQ; exiftentibus pariter homologis pun-
&iscxeremis A, F; D,y B,

Cum verd eodem etiam modo fecetur BN, 3
centrogravitavs figur® ABC, ficutiiccatu- FC,
3 centro grauitais duplicatz femiparabo'e DB C,
in BDCRG: pariter cumn eodem modo fecetur
BD, a centro grauitatis trilineorum AEBFC,
ficuti {ecatar F C, 4 centro grauitatis ipfius BCR;
fequiturquod fi intelligamus figuram BOCR G,
rotari circa RG, &c. intelligemus pariter R G,
{rc dinid1 3 centro grauicatis geniti folidi , vt pars
terminataad R, f{it ad partem terminatamad G,
venumerus anac li voitate auétus, ad numerum an-
nuli. Nempevr2 ad r.ve 3.ad 2. &c. Item i in-
telliganws ficrotart fiznram BCR; RG, fic fe-
cabiturve pars terminataad R, fitad partem termi-
natamad G, vt numerus annuli vnitate auctns ad
triplum numerum annufi vaitate auctum. Nempe
vt 2 ad 4.ve 3 ad 7. vt 4. ad 10. Etficinin-
finicum.,

Qi autem dicta funt fupra de parabolaquatuor
modis difpofica , quantum ad alignationem centro-
rum grawtaris {o)idornm rotundorum ex ipla g ni-
torum, parer poffe etiam applicari {.0 modo {oli-
dis genitis cx 1euo utione portiont m ariculi, & el-
]'PﬁS, 15em f'r'mlhyperbol;t fic difpofizarum. Sed

quodnam fic tale cencrum relinguimas leGori confi-
deran-

ses
p .
I B R
1 {
IAL / _Dm-—‘:--—-ﬂ
h G

Q N

f

derandum . Pracipuéquia centra gravicatis figura-
tum-genitricium non habentur nifr fuppofita ipla-
tum figurarum quadiatura . Non fic rcdinquemus
confiderand..m lc@ori, in quo punéo ip fius FC,
velipfi parallcle , fi: cer trum grauitatis {o lidi geniti
excxeelly paraliclogrammi EC, fipraf uppofitam
¢) cycloi-
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cydoidem primariam ABC, revoluto vel cir-
ca FC, vel circa di&am parallelam ¢ Trem in.,
qro pundo ipfius R G, velipfi parallelz fir cen-
tram gravitatis duplicarz femicycleidis BD CRG,
ad partes FC: fed admonebiimas, cenerem grati-
tat’s folidi orti ex revolutione igire BDCR G, fic
feceredictam R G, vtpars rerminataad R, fivad
partem terninatam ad G, vt 7. ad 5. Ratio eft,
quizica dividic BD, cencrum grauitatis cycloidis
ABC, ficwti dinidit FC, centrum fizurz BDCRG.
lem admonebimus, centrum graweatis folidi orti
cxgy-atione figure A EBEC, airca FC, fic {feca-
re EC, vt parsterminata ad T, fit ad partem ter-
minatamad C, vt 1. ad 3. Ratio «ft quia fic dt-
uidic B D, centrum graoitaris preditte figura re-
uclutz. Namcumex Torricellio de dimenfione cy-
cleidis, & ex lacquetin diflertatione de circvlorum
volutationibus propofir. 2o0. demonftratione nun-
quanfanslaudata, conftet, AEBFC, efle tertiam
pariem cycloidis A BC; & cum ex codem Torri-
cellio {upra citaro, fupponamus cencrum grauicatis
cyclodisficfecare B D, vt pars terminataad B, fit
ad parcemterminacam ad D, ve 7. ad §5 & pariter
cum medium pungum B O, fit centfun'ﬂgﬁmiitatis
torius paral'elogrammi k€, nempe cefiteom :gra-
uitat's pzzr‘xllclogramn;i rel'nquat hincidde 6, par
tes, quarum B 0, {upponitur 123 lectorin doctrr
nis Aichimed s exercitatu facile agnofce, centzin
grauieatis preaict exceflus fic fecare Biys vt pars
ter-

I .0
[ b R R
-—#“
A L~ zD : : G
0 B

terminataad B, fir ad parten terminatam ad D,
vt 3. ad 9. fett vt 1, ad 3. Lector autem fic edo-
ctus facile agnofcet etiam centum grauitatis figure
BCR, reuolutz circa RG, &c ficfecare R G,
veparsterminataad R, fig ad partem terminatam
ad G, ve 1, ad 3,

O 2  Suppo-
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Supponamusautem A BD, effe portionem mi-
norem parabola cuiufcunque refeétz linea BD,
diametro parellcla, adeove A D, fit bafis talis por-
tionis ; & intelligamus portionem ABD, duplicari
ad partes BD, adeove BD), diametro paralielas
euadat axis kgure ABC; & intelligamus con-
fucto modo figuram ABC, rotari circa FC, &
Expropofit. 15.1ib. 3.in qua affignarur centrum -
quilibrij portionis ABD, in BD, diametro pa-
rallela , & confequenter centrum grauitatis figura
ABC, habebimus centrum grauirtatis talis folidi.
Sivero intelligamus figure ABC, circum{criptum
parallelogrammum E C; cum exceflusipfius habea-
mus centrum grauitatis , quia habemus centrum gra-
uitatis & paallelogrammi, & portionis, & ex pro-
pofic. t5.1ib. pri. habemus rationem parallelogram-
miad figuram , & confequenter illius exceffus ad fi-
guram ; habebimus etiam centrum grauitatis folidi
exilloexceflucirca F C, velillis paraliclam. Quod
vero dictumeft Je figura ABC, patet ex {upradi-
&is intelligendum ctiam fore de figura BDCRG.
bed {i talis figura intelligeretur duplicata ad partes
A D; adzovtbafis D A, evadataxis figurz NAB.
Ex propofit. 1 4. lib. 3. habebimus centrum grauitas
ts annulorom ex NAB, circa ON, velilly pa-
rillclam, Idemque intclligendum eft i figuraintel-
l':gc‘r'etur duplicatave CDBQP. | |
- Siveroin fequenti figura, portio maior A I1BD,
p:{.mbOIx {:uiufcun(lue’scuius bafis AD, incelliga-

tur
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cur duplicata quatuor modis fupra didis, & intelliga-
mus generari folida pradi&a ; nihilominus ipforam
folidorum habebimus centra grauitatis . Ratio eft
quia in propofit. 19.& 30.lib. 3- habemus centra,
zquxlxbr.ij maioris portiontis parabolz' cuinfcunque
re[ecf{ae linea diametro parallela, tam im pradica Ii-
nea diametro parallels, quam inbaft. Vndé eriam
habemus centra grauitaris duplicatx portionis qua-
tuor
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tuor illis modis ; & confequenter centra grauitatis il-
lorum annulorum,

Sed fiin codem {chemate, portionem L MIB D,
parabole cuiufcunque refecte duabus lineis LM,
BD, diametro 1K, interipfas intercepra, paral-
lelis, intelligamus difponi quatuor pradictis modis,
& intelligamus confueto modo , generari quatuor
fpeciesannulorum, vt fepe diGumett: illorum om-
nium fcienus centra grauieatis; hecque nos docent
propolit, 21.& 22.1ib. 3.in quibus alfignantur cen-
rra zquilibny illorum fegmentorum tam in bafi,,
quamin lineis diamctro parallelis.

Sed fi inf: quenti{chemare fupponamus ABEF,
clfe fegmentum {emiparabola cuiufcunque refeétz
inea BE, bafi AF, parallela, intelligamufque

hee aptari quatuor confuctis modis, & vrin {che-

mare. Habebimus centra grauitatis {olidorum ge-

nitorum modis (upra cXplicatis . Videat leétor pro-

pofit. 10.1ib. 3.in qua alTignatur in EF, centrum
gravitats fegmenti ABCD; & propofic- 11. in
quaaflignatur centrum xquilibrij fegmenti ABEF,
mbqﬁ (AP o N
Sed {upponamus, FABE,_ efle vtique fegmen-
tum femiparaboiz cuiufcu nqué , Ted ficdifpolitz ve
AF, {it diameter , % BE, parallela diametro,
.Eldeovp FABE, fitfeementumad diametrum, quod
Antell i{-’.&t;grG’(uplﬂicacu?.si*x‘quatuor wodis vt intfchema-
t¢- Solidoruny genitorum confuero modo ex figuris
fic difpufitis habebimus centra grauitatis, Quiata

pro-
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propofic. 15, & 16. Tibri 3. habemus.centra zqui.
librij fegmenti ad diametrum parabole cuiufcun.
que, taminbafi, quamin linea diametro parall¢la,
Solum videtur nobis le¢torem admonendum , cira
cumfcriptis figuris parallelogrammis ; {olidum ex
axcellu paralielogrammi GD, fupra- figuram.,
ABCD, haberetale centrum gravitatis; quod fic
feccer DH, FE, panallclam , vt pars terminata
ad D, ficad partemrerminaram ad H, vtname-
rusannuli vnitate auctus ad vaitatem. V.g. inpri-
oy, vt 2. ad 1. 10 fecundo ve 3.ad 1. Fefie in
infinitum . Ratio ¢ft quia AGB, eft trilineum
fim:le
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fimile totitrilineo totius femiparabole ., in quo pari-
ter centrum 2quilibrij fic dividic AG; & confe-
quenter centrum grauitatis duorum trilineorum
AGB, CDH, fimulfic diuidit FE, vt parster-
minata ad F, fit ad partem terminatam ad E, vt
numerus trilinei vaitate auétus , ad vnitatem. Idem
proprercandem rationem , intelligendum cft de tri-
linco CDN, reuolato vel circa ductam per N,
fed C, ipli EF, parallelam,vel circaalias paral-
lelas EF, extratrilincum dudas. |

Sed candem {upponamus ABEF, efle fegmen-
tum intermedium femiparabole cuiufcunque refe.
¢z duabes lineis BE, AF, diametro parallelis,
quod fegmentun: intelligatur difpofitum quatuor
madis . Omnium folidorum genitorum confueto
modo nobis innotefcent centra grauiratis ex propo-
fit. 17. & 15.1:b. 3.

- Quot igitur {clidorum habeanturex antedidas,
propofit. centda grauitatis, de quibus neuriquam co-
gnitioteaebatur, potuit lector animaduertere. Sed
non minorem veiliatem capiemus ex fequentr pro-
pofitione, quz, modo ad noftium in {titutum apeo,
explicara, ducet nosin cognitionem centrorum gra-
wieatis quorundam folidorum , qu v{qde nunc geo-
metriagnoranit. Pracipué exipfa venabimur cen-
tra grauitatis omnium femifuforum parabolicorum;
nempe doccbimys in quo pindto bafis ficcenrium

gravitaus folidi ex {emipaiabola quacunqu.c reud-
luta circabafim,

P: O
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PROPOSITIO XXX.

oAunulus [IriFus figure antecedentis propofitionis equarur
quatuor [oludss , quorns duo fint , qus oriuntur x re-
wolutione [emifigure crca dumetrum 5 alia dno ex re-
wolutione [emifigure y circa parallelam diametro p:r ex-
sremitatem bafis 3 ¢ hoc tam fecundum totuts y quars
[ecundum partes proportionales , ltem annulus latus ex
cadem figura aquatur duobus prumis filidis, & duobus
annulis latis ex [emifigura circa pavallelam diametyo
extra ipfam.

T :

Sto ergo figura "ABC, in primis, qu rcuo-
E luatur circa CF, diametro B D, parallelam
ducam per extremitatem bafis C. Dico annolum
ABCHG, zqualem cfle duobusfolidis ex {tmifi-
oura DBC, crca BD, & duobus {chdis ex ea-
dem DBC, circa CF. Difponantur iftafolida,
vtin fchemate, fec. adcovt contincantur cmnia in-
terduo plaina A B, CD, paalliia, Sicut surem
taliter funt difpofira vt duo genita ex reuoltiiones
DRC, circa diametrum occupent medium lceum,
ita poruiflenc difponi quocunque alio modo; &’ficu-
ti difponuntur vevaum alied tangat, na potuiffent
difponi vt cffeatab invicem diffira quocung:¢ in-cr-
vallo. Difpofita aueem fuerunt fic tanquari concin-
no  odo ad iferrend. pulchoriioa, qua ex talip. o-
pofitione deducentur. Accipiaturin Ciamctio BD,

P prim&
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prime figure,, quodliber punGum I, perquoddu-
catur planum L QQ, plano A G, parallclum. Cum
antem CA, in fecunda figura {i pponatur aqualis
'PG BD, inprima, fiar CE, wqualis B I, & per
E. agaturplanum EF, AB, CD, planis paralle-
im . ReGangulem | MQ, prime fizurz, diui-
ditur in retangula TMQ, & LI, MQ. Re-
Gangalum 1M Q, cft zquale rectangulis {M P;
I'M,

Py
IM, PQ, feu MIL. Pariter rectangufum LI,
MQ, cumfirzqualerectangulo IMQ, diaiditur
in eadem rectangula « Quare colligemus , rectan-
gulum LMQ, zquale efle duobus rectangulis
I1MP, &duobusretangulis MIL. Re@tangu'um
IMP, inprimafigura, zquatur re&tangulo EGK,
in fecunda; vnde duo rectangula IMP, primz,
zquantur duobus retangnlis £Gk, RSF, fe-
cunde: item daoredtangnla MIL, prine, xquan-
turduobusrectingulis LOM, NP Q, fecundz;
vade omnia quatvor rcchingula prima , zquantur
quatgorrectangulis fecun x. Ergs etiamyectangy
lum ‘LMQ, prime, zqubiturledang lis E G ;.
LOM; NPQ; RSF, fecundz. Ergo & armilla
circularis LMQ,, folidi prime fig ire, xquabitar
armillis circula ibus EGk; RSFE, & circulis
LOM, NPQ_ fecunde., Cumautempunia I,
& F, fumptafintad hibitum, inuentaque fic xqua-
litas inter plana pr : dita; re@¢ deducemus, necdum
omnes armillas circulares (olidi primz figurz plano
AG, parall:las, gquales efle ommb s armillis cir-
cula: ibus, & ommibus circulis folidorm fecund e s

fed ctiam folidum prima ¢quari omnibus {clidis fc-
cunde.

Queod autem probatum fuit de totis, patet eo-
dem modo probuari poffe departibus proportionali-
bus: quia non ¢iffimili modo probabimus partem fo-
lict primee conrentam incer plana paraliela LQ,
AG, equari parti folidorum fecundz 5 contens

P2 =
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tz incer plana ABy EF, parallela, Quare patet

propofitum . o .
Sccunda pars propofitionis; nempe quod in fe-

quenti figura, annulus!atus ex ﬁgurq A BC, circa

TS, reuoluta fit ¢qualis duobus folidis ex DBC,

L b F_ T H .1

L/N4 v x/‘hc.ni
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reuolutacirca BD, & duobus ex eadem reuolu-
tacirca TS; faka preparatione fimli antecgden-
ti, lector facile proprio Marte cognofcet, difcur-
rendo vt nos fupra fecimus . Quare patet propo-
fitum_. ,

SCHOLIVM L

Nec etiam prefens propofitio in tanta vaiver{z
litate propofita, videtur vnica conftruétione proba-
11 pofie nifi methodo indinifibilium. In figuris vero
garticularibus, factis particularibus praparationt-

us, probari etiam poterit modo Archimedeo. Si
enim {upponamus ABC, eflc hguram égi [c’ja“cs
_ ' » dg-

1
B, dificientem , le®or in geometricis peritus fa-
cileagnofcet probari pufle modo Archimedeo .

Fx his ergo, & exdictisinlib. 4. de Infinit. Parab.
colligemus feepe replicatam doctrinam 5 nimiram.
annulum prime figure, & folida fimul fecunde, cffe
quantirates proportionaliter analogas tam in ma-
guitudine, quam in grauitate. Vnde cun folidum
prime fit magnitudo {ic analoga cum figura ABC.
Seq-icur etiam omnia folida fecundg figuig imul, of-
fc analoga cum figura ABC, tam in magnitudi-
ne, quam in grauitate . Cum autem facile etiam fie
cognofcere predictorum folidorum fimul fecunde
figurg efle centrum grauitatisin VX ( vt hocenim
fequatur fic ex induftria difpofita fuerunt; ) eigo
cencrumgranitatis predictorum folidoram fimul ita
fecabit VX, vecentrum grauitadis figure ABC,
fecat BD. Exhacdoctrinaadinueniemus centrum
gravitatis nonnullorum folidorum . Sed priusadno-
tabim: s vnum particulare in fequentifcholio, quod
exiftimamus P. Marium Bettinum Societatis lesi fi
viueret, libenter excepifle

SCHOLIVM IL

Galileus,in poftremis Dialogis pag. apud nos 1.8,
loquitur de paradoxo quodam geometrico , in qio
intelligit demonftrare circuli circumferentiam.,
equalem efle puncro. Dehoc paradoxo veltigia Ga-
llei fequentes, locuti fumus & inappendicula fexa-

ginta
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ginta problematum geometricorum, & in hoc ope-
re in {chol. 3. propefit. 10, & infchol. 3. propofit.
18. At P. Bertinas fupradictus in tom, 3. fui Zrarij
parceg. geom. {chol. prim. & alibi,admonet parado-
xum piglns nequaquam intelligendum effe geome-
erice, fed phyfice : nam geometrice loqucn"o,'Eudi-
des, doctrinaque cius tradica in defin. 3.1ib. 5. Ele-
ment.abomnibufque paffim recepta huic affero ad-
uerfawur . Proportio cnim eft duarum magnitudi-
num civfdem gencris, quatenus ad quantitatem per-
tinet, mutua quadam habiwdo. Quando Ccrgo coms
para;urcircun.fercntiacumpuné‘to, & colligitur -
qualicas, fie comparatio impropria , & qua non eft
cum {int quantitates dincrforum generum. At non
decft alius medius terminus gcometricus oftendens
Galile Paralleg'finum fi intelligat geometrice lo-
qui, non phyficé, Hicque nobis fuppediratur ab an-
tecedenti propofitione, antecedentibuf{que fohdis.
Nam ad modum Galilei difcurrentes,in maximum
a})(u;dum incideremus : oftenderemus emim circuli
crrcun £ rentigm zqualem cfle duabus circuli cir-
cumfl:ngjs, quarum vnaquaque priori eflergqua-
lis, & luper diobis punctis. Cum enim proba-
tum fic, {cfidumex ABC, in prima ﬁgura y &qu-

le el quacior folidis in fecund. figura tam fecun-

dum roru, A feco ndum partes proportiOHQICS;
1;&2}"? ‘et ox dodtrina Galilat, quod cum randem..
folidum ARCH G, in puima fignra dcfinatin cir-

cumiferentiz circuli 4 cutus diameter BH5 item

quaf

1 ‘9
quatuor folidorum in fecunda figura, duo extrema

definantin circumferentijss-quarum diametri CH,
TD, mediaverdin punétis Y, Z; fcquercturine
quam , citcumferentiom BH , @eualem (fle cir-
cumferentijp CH, TD, & punis Y, Z. Quod
cltabfurdiflimum . Namcum circumfe centia fineve
diametri, & cum BH, CH, & TD, fint ¢qua-
les; fequitur etiam circumferentias circulorum, quo-
rum diametri CH, TD, duplas cfle circumfe-
rentiz, cuiusdiameter BH. Erroneusergo eft di-
fcurfus , ex quo hauritur circumferentiam BH,
squari circumferentijs CH, TD, & punis
Y, Z; % confequenttr etroncus cft Galilei dif-
curfus .

PROPOSITIO XXX,

Semifufi parabolici cuinfeungue , centrum grauitatis
veperire .

»

ESto ABD, femiparabela qrecunquein prima
figura, coivsdiancter AD, bafis BD, que
revolutacircabafim BDD, generet femifufum para.
bolicum; huius oportet ccntrum grauitaris affigna-
re. temiparabola ABD, intelligatur duplicata
ad partes balis BD, & higura ABC, exduabus
fen iparaboli, conftans intelligatur rotaricirca FC,
B D, parallclam. liemin fecunda figuraintelligan-
tur quatuor {olida fic difpofita, vtduo cxtrema AH,
TB,



b

TB, fint illa,quz osiuntur ex femipar abola DBC,
reuclutacirca CF, (uo verowedia fintilla, qua
crientur ex reuolutione femiparabole AB D, cire
cabafim BD, nemype fint duo femifufi parabalici
¢x data femiparabola. Fx propefir. anteced, con-
flat quatuor folida fecunda figure el proportiona-
]fft“r analoga com fclivo ABCHG, prime. Sed
felidum ABCHG, prime cft proportionalic er
ana-
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analogum cum figura ABC, conftante ex duabus

femiparabolis. Ergo &quatuor-folida fecundz f-
gurz fimul erunt proportionaliter analoga cum fi-
gura ABC. Sedex{chol.z. propofit. 2 lib.3. cen-
trum grauitatis figure ABC, fic dividit BD, vt
parsterminataad B, fic ad partem terminatam ad
D, vt numerus parabole ternario auct:s ad nume-
rum parabole vnitate auctum. Ergo & centrumgra-
uitatis quatuor folidorum fecunde figura fimul fic
fecabic VX, vt parsterminaraad V., fit ad partem
terminatam ad X, vt numerus parabole ternario
auctus ad numerum parabolz vnitate au@um. Sup-
ponatur & perito geometra, fic divifain %. Itemex
propofit. 18- lib. 4. deinfin. parab. conftatcentrum
grauitatis {olidi ex femiparabola DBC, in prima
figuracirca CF, ficdividere FC, vt pars termi-
hata a:d ¥, fir ad partem terminatam ad C, vt
duplus numerus parabole ternario audus, ad du-
plum numerum vnicate au&um. Ergo & centrum
grauitatis folidorum extremorum in fecunda figura,
fic fecabunt lineas circa quas femiparabole intelli-
guntur reuolutae. Cum ergotalia folida fint ex infti-
tto fic difpofita, vt commune amborum centrum
grauitatis cadatin VX: ergo VX, ficdivida-
Wrn 2k ve VO firad KX, vt duplus nume-
Ius plarabolx_ ternario auctus, ad duplum numerum
parabolz vnitare anctum; Y erit centrunigrauita-
t1s llorum {olidorum ivul. Cum ergoin VX, fit
centrum grauitatis ram quatgor folidorum fimul ,

(L quam



quam duori m extremorum ;
duorim medioryn
vrrats . Hee aurem re

d

erzo & reliquorum
imulericin VX, centrum gra-
_ perictur {1 f1at reciproce vt
uomedia ad Juo cxtrema, fic <R, ad Rz. Cum
¢rgo ex corollar, prim, propofit. 4. lib. 3. fit folidum
viotm medium ad voum folidorum extremorum,
Eg ;‘;Pfdduf) mediaad duo extrema, VEnumerus para-

14 nimcium parabolz vaitate au@um; i fiat

vt
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vt numerus parabole 1d numerum parabole vnitate
an&um, fic "B, ad ®2. Erit 2, centrumgra-
uitatis duorum folidorummedrorum{im: 1. Sed cum
hzc fuerint fic difpofita vt centrurh grauitatis vniuf-
cuiufque iplorum fic (ecetilloremaxion s i ergo axis
BD, femif fi inprima figara,fic fecetur in T, vt
BT, fitad TD, vt Va2, ad 2>%: eric T, cen-
trumgranitaris femifufi A BC, ortiexreuolutione
femiparabolz ABD, circa bafim BD. Quod
crat reperiendum.. N

" Intentio huius centrgravicatis non continet ali-
quam {eriem ordinaram Verum wamen <t > quod
qilbbitrume-o poter:texprimere rarionem 10 qua
fgcetur 8D, dcentrogravitatista is femifuft, {1 or-
dinemobfe: jauerit quem nos tenemus in indentio-
ne tiliscenesdn femvtafo pauabotrco g iadratico. In
P1¥.0 cnim femifufo , cum fit éonus, iam patet B D,
fi fecari vtpasad B, ficad piremad D, vt 3.
ad 1. 1n quadrarico verd , confequenter ad fupra
dita, i BD, fic fecetwr in S, vt BS, fir ad
SD. vt numerus parabole ternario autus ad nu-
m(‘rvm parabole vnirate autum; qiarum BD,erit
8}1 tillum B, erie 5, &quarum BD, erit 12,
tatum BS, erit = cum dimidia. Jtem fi fecetur
n ¥> vt Bi, {it ad ID, vt duplus numerus tcr-
nanio audtus, ad duplum numerum vnitate auctum,,

Q2 qu-
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quaim BD, erie ra, BI, erit 7. Ergoquarum
B'[)‘, Crt 12, ralium BI, erit 7; BS, 7, cum
dn‘md.zo IS, dimidium 5 1D, 55 DS, 4. cum
d ondio. Fig ergo venumerus parabolz ad nume-
rqm pa abla vinitate guétum fic 1$,2d ST. -
%;lﬂ'nx patium 1§, eft 2, walium $ T, erictria,
o TLoquarim B B, erat 12, taliom BS, effer 7,
tun d.mzdlo,& IS, dimidium . Efgoquarum BD,
erit

12§
erit 243 IS, erit 1; & BS, 15 Et qualium BD,
erit 48, talium I+, erit 2, & BS, 30. Sed qualivm
1S, erat 2, talium S T, erat 3. Frgo qualium BD,
erit 48, talium BT, erit 33, & T 1, 15. Ergo
centrum grauitatis femifcfi parabolici quadratici fic
dividit BD, in T, ve BT, fit ad T D, vt 33, ad
1y; & fubtriplando terminos,ve 11,ad s.

Sed non folum fupradi@a methodo teperiemus
centrum grauitatis femifufi parabolici,fed ctiam ex-
cetlus cylindri ipfi cireumfcripti fupra ipfum; nem-
pe centrum grauitatis folidi ex trilineo E B A, in pri-
ma figura,reuoluto circa bafim femiparabolz B D.
Cumautem tale cencrum facilius inuzniacur alio -0
do, ldC.O huncexperiemur in parabola quadsaticain
pumcrls.‘ Supponamus ergo BD, fectany bifariam
]a?iS, &}n I ificvye BT, fitad TD, vt 14, ad 5
ooeouv;r ) ﬁlt3 centrum grauitatis femifufi A BC. kr-
§3q8 Eum- D, erit 16, taliam ST, eric 3, &
te ,talfiu‘.nrlgosq]_”ahl{ln B Dy erit 37, cum terria par-
ti-j;. Cum wt’ ere 7, & BS:. 18, eumvduobu..ter-
Ay ]‘en;l .E.EX-'fChOI. pr.xm.,pmpuﬁt. | 4.’|1b 2
VE 7, ad ¥ é’{{’ﬁdcnrcumfcnprzﬁmlﬁ:foad ipfum
fic rgripxoéé Tls 4T Ve talis exceffas ad femnﬁ:f s,
predicti exc >.ad's;4 d ﬁ“, centrum g‘rauntags-
cuim duc b Stt USjene g, 8, qualivm’ Hb,:cﬂ: 18
10, Cum';{ueg{ls- Ergo talmm‘requua I;Bl;) cr;{
37, cum oBus tertijs . Qualwm ergo P ¢
te-"‘ €Ita pate, erit BI, g0, cum duabus

IS partibus, & rcliqua DI, 26, cumduobuster-
| o LR
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tijs. Ergo centruny grauicatis praedicti exceflus fecat

BD, in I, in pradita ratione. ,

PROPOSITIO XXXILI.

Semifuft hyperbolici cunfcunque , ﬁngoﬁm byperéo!x gsm-_;

dratura, - ([ismus centrum graustatss reperire.

Vpponamus in feq. figura DEC, effe femi-
byperbolam, cuius diameter C D, bafis B D,
latostranfuerfum CZ, centrum S. Dico, {uppo-
fita hyperbola quadratura, nos potfe reperire cens
trum grawitacis {emifufi hyperbolici A BC. Difpo-
hantur quatuor folida ve {upra; & ve in fecunda figu-
ra, fedduoextrema A H, TB, intelligantur efles
annulos non friQos, vt fchema exprimit, fed latos,
Ortos ex rotationefcmihyperbol.e DBC, feq. fi-
gurx circafecundam diamecrum T'S. Ergo horum
quatwor folidorum fic difpoficorum ve inilla fi-
girah bemus centrum grauitatisin VX, quia ha-
be uscentrum grauirat.s folidi ABCZHG.:_, fe(!.»
figuie , qiod ox propofic. 30. elt proportionalis
ter analogum ey quatuor {olidis fecunde ﬁgu-‘
TR Habemus ageem centruin graueatis folidi
AB(WZ 1G. Qi liabemus 1n baft B D), centrum
g tuaatls fignre y BC, couftintis ex duabuys fe-
ﬁ}}h};p@rb()i:s,cx p.op”ﬁf- 12,10 qua, ﬁlppoﬁta h)f-
}:'(“rb()in q't_\ulrn-nr;g ,int‘cntum:f‘wt centrum equi-
libri} feuuhype,bule D3C, in bal BD, &con-
fequen-

ATy

fequenter centrum gravitatisin 2D, ipfius AB(.
Pam_er,cum ex (chol.3. prop-26. habeavus cenerym
grauitatis, fine fuppofitione quadraturz hyperlole
annuli lati ex femihyperbola DB C y i hac figy.
ra reuoluta‘circa fecundam diametrum TS; habe-
bnmzsconfcqu:*ntcr ad fupra dicta, in fecunda ﬁgu.
1a,in VX, centrum gravitatis duorgm folidorum
Cxtremorum s nempe duorum annulorum latorum
AH, TB Infuper ex fchol.z.pféfi.gz.fuppoﬁra hy-
perbolz quadratura , habemus in hac figura ra.
tonem , quam habet annulys Jatys DB CKZH& ,
ad femifulim &8 C; & confequenter in focunda
higura ;s habemus rationem duorum {olidorum extre-
morum fimu! ad dyo folida media. Ergo confequen-
ter h:_ibcbimus In VX, fecundz figtirz centrum ora.
uttatisduory folidorum medioruzm fimul. Etp?!ri—

tC{‘}Qhac hgara , habebimys centrum in BD, le-
mituli ABi. Quod &¢

SCHO-
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SCHOLIVM,

" Sed non folum habebimus talecentrum grauiea:
tis, fed etiam centrum grauitatis exceflus cylindri
EC, {upraiplum. ;

_PROPOSITIO XXXIIL

Annel Siricti ex femiparabola quacungue  cuins expaa
neus [it numerns par 5 rewoluta circa parallelam dia-
metyo ductam per extremitatens baffs , contrum granit -
115 affignare,

ESto femiparabola quxcunque DBC, cuius ex-
, ponens {it numerus par, fitque eius diameter
BD, bafis DC, & intelligamus DBC, rotari cit-
ca CF, panllelam diametro B D, dultam per C:
cporteatannuli produci centrum grauitatis reperi-
re. Intelligamus femiparabolam duplicari ad partes
BD, vt fiat tota parabola ABC, & intelligamus
hanc totam rotari circa FC, vt fiar annulus
ABCHG. Cum hic anaulus ex propofit- 30. fit
2qualis quatuor (olidis di&is in illa propofitione, di-
{ponanturhec folida vein fecunda figura. Ergo ho-
rum quatuor folidorum fimul centrum grauitatis 1ta
fecabit VX, vt fecat B D, centrum grauitatis pa-
rabolz AB C. Sed ex fchol. prim. propofic. 2.lib.3-
hoc centrumita fecat BD), vt pais termina;a ag B,
ita

i)

(it ad partem terminatam ad D, ve numerus para-
bole vnitate aud :sad numesum;parabslz. Ergo fi
VX, ficfeceturin B, vefic VR, ad &X, vtnu-
merus pirabnle, fet annuli vaitate aucus, ad nu-
merim pazableeric &, centrum grauiratis {oli-

-dorem qnaruor fimul {umprorum - Pariter , quo-

nianex prope fir. 14.1ib. 4. centrum grauiratis co-

Moidis ABC, ficin prima figura dividit B D" vt

R pars



parsterminataad B, fic ad parcem terminatam ad
D, vt dimidiam aumeri conoidis vnitate aui , ad
dimidium rumeri coneidis ; eum.ficid fecunda fi-
gwa fint difpofita ex induftria duo conoidea me-
dia, vt centrum gravitatis amborum fimul Gt i
VX; fihzcliclecernrin o, vefie V2, ad 2 X, vt
dimidivm numeri conoidis aui vnitate ad dimi-
dinm numeri conoidis; erit o, centrum grauitatis
duorum conoideorumfimul. Cum ergoin VX, fit
Centrum grauitatis tam quatuor folidorum fimul
quam duorum conoideorum ; erge: & in VX erit
centrum grauitatis duorum annalorunr-cxtremo-
rum. Siergo fiat veduos annulos fimul , ad duo co-
noidea fimul, vel vt vaus anavlus.gd ynam comtoi-
des , nempe ex coroll, 3.1ib. 3. vt numerus conoidis
ternario auctus ad numerum conoidis vnirate au-
Gtum, fic reciprocé 2%, ad k. Eric % centrum
gravitatis duorym annulorum fimul. Et fiin prima fi-
- gwna {eceeur FC, in pun&o in ratione. &%, ad
%X. Eritiilod inuéntum centrum grauicatis i’ﬁ-ius
annuli. Resde fe pater. Quare &e.

SCHOLIVM.

_ Sed nec etiam inucntio huins centri continet ali-
Qam pulchram L rien: quilibec ramenaflignabitin
Dumeris rationem fecuncum quan dwiditur FC,
acentro grauitatss pre 13 annuls, fi notab ¢ { quen-
tem ordinem quem tencmus in annulo fe., iparabole

qua-

v 2% T

‘x L"P Ql\S
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quadraticz. In illa enim V X, fic fecanir n R s
centro grauitatis quatuor folidorum fimul,ve V&,
fit ad ®X, ve 3. ad 2, In 2. vero vt V2, fic
ad 2%, vt 2,ad i, nempe vt 3, cum tertia par-
te,ad ¥, cumduobusterrijsl. Ergo qualium V X,
eflt 5, talinm Vi, eft 5,8& Va2,elt 2, cam ter-
tia parte; Rz, tertja pars ; & qualium VX, et
1§, talium Vy, et 9; Va, 10; & Kz, vnitas,

R 2 Qua-
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Qualivm ergo ® 2, et 5, taliom VX, ft 75,
Vi, a5, & V2, so. Cumergoqualiom Rz, eft
s, talium 3K it 3. Ergoquulium VX cft 75,
taliom V&, erit 42. VX, crgo centru v g au ta-
tis duorum annulorum {ecabicur in X, & confe-
quenter FC, fic fecabitura centro grauitatis pre-
dicti annuli quadratici v.g. in N, vt FN, fir ad
NG, vt 42, ad 335 nempe fubrriplando termi-
nos,vt 14, ad 1.

Habito aurem centro grauitatistalis annuli, non
ignorabitus cengrum grauitagis cogrei BCH, i
ex rotatione trilinei BFC, circabalim F€. Quod
licet pofiit haberi* independenter abinuento centro
grauitatisanouli, vt paretex fupesiosibus ,eonfide-
rando per (e, folidum grtam ex reuolutione drceflus
parallelogramnii EC ,, fupra parabolam ABC,
circa FC, faciendo dii‘poﬁrjonem ve fupra; faci-

lius tamen inuenferur ex centro annuli ex femipara-

bola privs jgugnta.. .Nam habetur ctiam centrym
grauitatis totius cylingsi DH; & ex propofit- 45.
lib. 2. habetur ratio pradi€i annuli ad conicum.

BCH. Hocautem fic in numerisinuenieturin €o-

nico quadratico: fupponamus in fecundafigura(in
quafaciemusoperationem in VX, & quaminip-
fa Faciemusnintelligeinusfa&amin FC) VX, cle
feGambifariamin B, & in 2> vt V2 fic ad_ 2 X,
VU 14, ad 11, Ergo R, erit cenrrum grauieatis to-

tius cylindri annulo circumfcripti, & 2, erit ex di-

<tis» centrum graujtatis annuli. Ergo qualium to~.

ta
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ta VX, elt 255V, r4;& 2 X, 115 talinm V R,
crit 12, cum dimidia; & B2, 1, cun dimidia. Cum
ergoex {ccunda parte propofit. 1 5, 1ib. fecun. fic di-
undendoconicus BCH, ad annulum vt 2, ad 1o,
fcu vea, ad 55 & fi fiat reciprogé vt conicus,
ad annulum, nempe ye 1,-ad 5, fic 2B, ad RAK, fit,
"X, centrum grauitagisconici; & cum fit vt by ad §s.
fic ynum cum dimidjo ad 7, cum dimidio .. Ergo
%R, erit 7, cum dimidio. Quarereliqua V=%, erit
5, & %X, 10. Ergo VX, ficfecaturin Y& FC,
v. g. in N, a centro gravitatis conict BCH,;. vr
CNlﬁ,cad NtFa'V,[ 20, ad s,feﬁ vt 4. ad I, B

PROPOSITIO XXXIV.

eAunuls §viéts orts ex rewolutione [emibyperbole, vt iz an.

teced, propofit. fippofira byperbole quadratura, poffumus

centrumgranttatss cﬁgmre .

Edfupponamus. DBC, effe lemihypeibolan,,

&e. Dico etiam nos pofle affignare centrum.,
grauiavs annuli ftrict ex femihyperbola DBC,
cizea FC. Reuoluey enimhyperbela A‘BC, ota
circa .FC, vt flat annalus A BC HG,'cérﬁ\ hfcﬂ'ﬁs
xqualis quaruor folid:s difpoliss vein fecunda figu,
Ia, vt ﬁtpe diccumeft; eryo ex propolir. 22. in d’m
afhignarur ccnrruxnigrauifatis’m. BO, hyperbo!:e»;
ABC. habebimus ctiam cearium grauitacis qua-
wor tlorun folido:um (1.4l dupafitorum. Sitho

cen.
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centrum &, Ttem ex prop.13.& 14.habemus centrum
grauitatis conoidis hyperbolici , & confequenter

duorum conoideorum difpoﬁto.ru’m’ vt in fecondafi-

gura. Sithoc 2. Pariter;quoniam ex propofit. 12-
habemus centrum zquilibrijfemihyperbsle DB C,
in DC; habebimus etiam ex propofit. 4 lib. 3. ra-
tionem quam habent folidd ex féwnihyperbola DEC,
reaolutacirca BD, & FC, adinuicem ; & confe-
quenter habebimus rationem, quam habent in fe-
cundafigura duefolida extrema ad duomedia, Sier-

gofiat veduo folida extrema ad duo media ficreci-

proce 2%, ad Bk, Erit %, centrum grauitatis
duorum annulorum fimul . Vndé pater quomodo
poffimus habere centrum grauitaris yniys annuli foli

exfemibyperbola. Qued &c. |
SCHOLIVM

“Habito centro grauitatis annuli,non ignorabitur
centrum grauitatis conici hyperbolici B-CH; pro
qua re confideretur {cholium antecedentis propeft-
tionis, difcurfufque jn ipfo expofitus imitetur.

Q_oniam autenr ex doctrinis {uperius traditis li-
cer nobis eolligere centra grauitatis aliquorum fo}i;
dorum , de quibus nunquam geometria locura‘ eft;
ideo vt hoc cxpeditius fiat, opere pretium ducimus
do&rinas {uperius traditas aptius Ordin:.xrc y regulam
quandam generalen exponendo . Sciendum ergd
¢ft, quatuor effe cenerz grauiratis , quoruxg tribus

: o qaatts,
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datis, licec quartum colfigere, Nempe cearrum.,

grauitatisfigurz AB C, circadiametrum : centrum

zquilibrij femifigure DBC, in D C: centrum..,

grauitatis folidi ABC, orti ex revolutione femi.

figurz ABD,<irca BD: &centrum gravitatis fc-

mifigurz DBC, reuolutz circa FC. Nam datis

tib:s primis, patebitdari quartum fic. Dato cen-

tro grauitatis figure ABC, dawur centrum graui-

tatis folidi orti ex gyratione ABC, circa CF; &

confequenter centrum grauitatis quatuor folidorum

difpofitorum in fecunda figura, Secundo dato cen-
£10 &quilibrij femifigure DBC, in DC, dabitur
ratio folidi ex femifigura DB C, reuolutacirca D B,

adfolidum ex eadem reuoluta circa CF; cxpropo-
fit 4. lib.3. & confequenter infecunda figura dabi-
turratio duorum {olidorum mediorum ad duo extre-.
ha. Tertio dato centrograuitatis folidi A BC, da-
bituretiamin fecunda figura centruin duoram {oli-
dorum mediorum fimul . Si ergo B, fit centrum..
quatuor fimul, jam datum, & 2, fic cenerum duo-

rum mediorum etiam datum, £ fiae 2R, ad "% in

fatione dara,nempe ve duo folida excrema, adduo

media, vel vt vaumad vaum; erit * centrum gra-
ultatls duorum extremorum, vel vnius extfemi,quod

ef?q“artqm, quod querebatur. Ita fuppofitis dari

tribus quibi fyjs quatuor iam dictoram, patebit fimi-

lidifcurfu ydarj Quartum. His animaduerfis,

PRO-
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PROPOSITIO XXXV.

Anmnly Srictt ortiex rewolistione [Eomenti femipayabole
ciwfcwnque , cuius expone:s it numerus par , refelfe
linea baji’ pavallela , circa lineam ducam par.llelam dua-
metro pet extremitatems bafis poffimus centinm grant=
2atis affiznare, I '

T)Arabola quecunque ABC, cuins numerts
P panfitfeta LM, AC, parallcla, & intelli-
camus DIMC, rotari circa CF. Dico annuli
orti nos pofle aflignare centrum grauitatis . Nam
‘cum ex propofit. 10. lib. 3. habeamus centrum gra-
‘gitatis fegmenti parabole ALMC, hﬁ'cbirm@
-dtiam ex {upra diftis , centrum granitatis anpzsll
'H"L—MCQQGs & confequenter quatuor {o:1do-
rum difpoficorum veinfecunda f gura.” Ex propo-
{111, eiuldemliberhabemis centrum xqu:hb:i] fi-
gure DIMCQC, inbafi DC. Ex fchol p.'r(‘,poﬁ”-‘
i5. libs 3. habemus centrum’ gravitatis fulial
ALMC. Ergo quartum non ignorabitur; nempe
centrum graueatis {olidi orti ¢x rotatione- D LM €
circa NC. Quod &c. : '

SCHOLIV M

.Cum autem habeamus centrum crauitaris cylin-
dri 1V;5 & rationem ex (chol., 2. propofit. 1 t.lib,
3.quam

3- quam habetcylindrus 1V, ad conicum MCO;

habemus etiam in N C, centrum grauicatis talis
conici »’

PROPOSITIO XXXVI

Annnlt iricts orts ex rotatione ﬁgmmti /z’miz’v_yptrénk re-
felFe Lnea bafi parallela { fuppofira fegment: efwdr)ztm-
S  a
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ra) modo in propofic, anteced. explicars, poffumus cen.
Irum grawitatis affignare ,

Ice parabolz propofit. antéced. fit hypetbola.

Dico nos poffe aflignare centrum gravitatis
annuliftrictt DIMCOPV. Nam cumex propo-
fic. 22, habeamus centrum granicatis tam hyperbola
ABC, quam hyperbole LBM, & cum cx fup-
pofitione quadraturz ficile poffimus elicere ratio-
nem {egmenti ALMC, ad hyperbolam LBM;
habebimus centrum grauitacis {egmenti hyperbola
ALMC; & confequenter folidi ALMCOQG:
& confequcnter quatuor folidorum dif pofitorum vt
infecunda figura. Itcm ex fchol. propofit.1y. habe-
mus centrum zquilibiijin D C, fegmenti DIMC,
Ex propofit. 19, habemus centrum grauitatis {olidi
ALMC. trgo nee eriam in praefend quartim
ignorabitur ; nempe centrum grauitatis annuli

DIMCOPV, Quod &e.

SCHOLIVM.

Ex preedico centro inuento, & ex ratione cylin-
dri IV, reperta ia citaro fhol. propofic. 13. per
conuerfionem rationis , ad conjcum MC O, re-
dcriemusin NC, centrum grauitatis coaici MCO,
pradicti.

PRO.-

1}¢@

PROPOSITIO XXXVIL.

Ueariorum [gmentoruim infinitorum fuforum parabolicorum,
poffsmus centra grauitatis alfignare.

Stoparabola quzcunque RB 4, quam intelli-
gamus rotari circa R A, adeo vt generctur

quilibet fufus parabolicus. Dico variorum fegmen:-

torum huius fufi nos pofle centra granitaurs affi-
gﬂaruu _

In primis parabola fecetur finea IT, diametio
EB, paralicla, poflamas aflignare centrum gravis
tauis partisfifiorce ex re1olutione fegmentiad dia-
metrum 1 TBE, circa [E. Nam inprinis cx pro-
pofit. 16.Lib. 3. habemus centrum zqu:l brijin I E,
bafi fegimenti 1TBE, nempe conerum grauitatis
duplicatz figurz 1 TBE, ad partes 1E. Secundo,
ex propofit. 18. lib. 4. habemus eentrum grauita-
tis portionis annuli ozt ex 1evolutione fegmenti
ITBE, circa BV, Tertio % fchol. 3. popofie
15. lib. 3. habemus centrum fegwenti ITBE, in
EB, nempe habemus rationem, quam habet foli-
dumiex | TBE, fegmento reuoluto circa V B, ad
folidum ex eodem [ gmentoreuolutocirca | E. Ex
iftis tribus eentris daris , ad modum fo periorum de-
ducemus quartym y el pe centrum grauitatis leg-
menufufiex ITB E, fegmento revolutocirca 1 E,

S S z  Seeundo
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Secundo fecetur parabolaetiam LP, EB, dia-
m-iro paril'ela,adeove 1T, L P, intercipiantdia-
metrum, poﬂumusa{ﬁgnarc centrumgraw-aris feg:
Irenti intermedij fufi orti ex reuolutione {egmenti
Inteime 'y [TBPL, reuoluti circa 1L. Namex
Propofica 2 1. L, ; habemus centrum grauitatis du-
plicarz figare ITBPL, ad parres IL. Secundo
€X prop fic 3. einfdom lib. habemus cencrum 2-
Quilibrij f gmenty in LG; nempe rationem foli=

o doram
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dorum reuolutorum circa VG, & IL. Tertio ex
propofit. 15. lib.4. habemus centrum grauntatis feg-
menti annuli ex fegmento ITBPL, reuolurocir-
e VG. Ergoquartum, nempe centram {egmen-
ti fufi ex codem fegmento circa L1, non ignora-
bitur. ” ,

Sic cognofcemus centrun gravitatis portionis
fufi ex portione maiori I TBA. Nam centrum
grauitats duplicatz portionis. haberor ex propolit.
19. lib. 3. Ex propolit. 20. eiufdem libri, habemus
rationem folidorum ex portione renoluta circa V B,
& circa LA, Tertio ex citata propofic, 8. 1ib 4.
habemus centrum portionis anmuli ex portionew
ITBA, reucluracirca VB. Quare&:

Pariter cognofce mus centrum grauicatis portio-
nis fufi ex portione mmori RT1, quiaex propofic,
14.ib. 3. habemus cenrrum grauitatis in R i(, du-
plicatz portionis R T'l. Secundo habemus rario-
nem, quam habet praedica portio fufi, ad portio-
nemannuli ex portione 1R T, revol.tacirca S V.
Qu'amente portioni incellcco circum(eripeo parals
lelogrammo,, habetnus ex fchol 2 propefit 15. cinf-
demlibri, ratjonem portionist {i, ad cylindrum fi-
bicircumferiptom : pariter habemus rattonem prae-
dici cylindriad cylindrum R X, quia habemus, ex
data portione , rationem IT, ad 1V; & confe-
quenter quadrati [T, ad quadratum 1V item
h'ubcgnus cxlchol, 3. propofit 4.1ib. 4 rationem cy»
lindri RX, ad portionem annuliex portione RTI,

circa
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circ: SV, Vndeex zquali, habemus rationem p,
tionis fufi ad portionem annuli. Tertio habemys
centrum gragiatis predictz portionis annuli ex cit,
prop.18. libug. Ergo quartum,nempe centrum grauj-
tatis portionis fuft nonignorabitur.

Sed necin fequenti figura, fuppofita femiparahge
la EBA, fe@aduabus lineis HN, LP, dizue-
tro EB, parall. L, /gnorabimus centrum grauiearis
fegmenti fufi ex fegmento intermedio HNPL,

E -—-—"::._B
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Nam centrum gravicatisin HL, duplicari fegmen.

tiad partes HL, habetur ex propofit. 17. libri 3,
Itemex pracitata propofit. 18.1ib. 4. habemus cen-
trum_gravitatis fegmenti annuli ex fegn ento
HNPL, circa BD. Tertiom nempe ratio feg-
menti fufi ad fegmentum annuli patebic haberi.
Quia habemus ex fchol. propofit. . 8. 1ib. 3. rationem
feg venti fuff ad cylindrum ex parallelogrammo
LN, fibi circumfcripto ; fed habemus racionem ta-
liscrlindid ad cylindram HM, &huivsex pracit.
fchol 2 propafit. 4, 1ib. 4. ad {-gmentum annglj.
Quare ¢x zquali, patet propofitum. Cognitis ve-
1o tribus pracedentibus , quartum centrum qurfi-
tam fanotefeet. Pawit ergo propofitum in ompi-
bus pradictis partibus,

SCHOLIVM

Sicuti autem in antecedentibus reperta funs cen-
tra grauitatis variorum fegmentorum infinitorum
fuforum parabolicorum, fic ex fuppofira quadratiira
hyperbolz,einfque fegmenrorum, licerer reperires
tam centra grauitatis variorum fegmentorum hy-
perbole quam variorum fegmentorum fuf: ex hy-
perbola,quod indicaffe lecori fufficiat .

Ex fuperius ergo digis patait quot fint ca; qua
deducuntur ex propofit. zo. fuperiori, fed infuper

¥
1

alia potivat dedygy nempe tres regule vniuerfalesin
tribus feguentibus propofis, expamendx,
PRC.
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PROPOSITIO XXXVIII,

Data cuinfeanque [emifigure circa diametrum quadratis
ra, datague vatione cybndrs circamfCripts folido ex fe-
mifigura rewoluta fne circa diametrum | fise crca du-
Fam diametro parallelam , el per extremitatem bafis,
cvel extra figuram, Datur ratio cylindri circumferipn
altero diForum folidornm ad pfaim "

Q Tt dataqualibet femifigura DB C, circa dia-
} metrum BD, & daraficrario quam habet pa-
rallelogrammum BC, ad ipfam figuram; infuper
deturratio, quam habet cylindruscx BC, in pri-
ma figura, revoluto fiue circa D B, {ite ci:c‘a FC,
ad alcerun folidorum ex femifigura DB C, fiuecir-
ca BO, fiuecirca FC: velinfecunda figura detur
vel ratio eylindri EC, ad folidum A BC, vel cy-
lindri DH, ad folidum ex DB, rezoluia cir-
ca TS. Dicodarietiam rationem alterivs cylindr,
ad alterum folidum ex femifigura, o
Probetar prius in prima figura, in qua inteliiga-
mus parallelogrammum E C, cam figura int:gra
ABC, roran cijca FC. Frgo ex prope fir 29.
cum data (it ratio ¢y hypothef1 , para]lclogrj‘imml
EC, adfiguram 4 BC, dabicurquogueratio ¢f-
lindri EG, ad (olidmn ABCHG. sed ralc. foli-
dum ex propofit. jo. ®q-atur duobu. folidis ex
DBC, citcca DB, & duobus, cxeadem circa FC,
. Ergo

2 _F "
&,
X LII\K |No/P Ir
45 4
T o
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Ergo dabitur quoque 1atio cylindri EG, ad hzc
quator folida. Ergo & cylindri EC, qui et
quarta pars cylindri EG, ad eadem quatuor foli-
da. Ergo dabirur quoque ratio cylindri EC, feu
¢t aqualis, DH, ad duo tantum 1llorum folido-
rum, {elicet ad vnum, & vnum, nempe ad voum
circa DB, &advnum circa FC. Sed ex hyno-he-
{1, daturquoque ratio cylindri EC, fea DH, ad

- alterum tantum {olidorum cx DBC, rcuolura fiue

T clica
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circa DB, fecirca FC. Ergo quacunque data,
dabitur ctiam altera; nempe data ratione cylindri
EC, ad folidum ABC, dabitur quoqae ratiocy-
lindri DH, ad Dlidumex DBC, dirca FC, &
¢ contra. S .

Pariterin fecunda figara. Quoniam'datur rato
parallelogrammi DF, ad femifiguram DBC, fi-
ue parallclogrammi EC, .ad integram figuram.
ABC, dabiturexpropofit. 29. ratio tubi cylindri-
c ECY, ad annulum latum ABCZHG. Ergo
ex propofit. 30. dabitur quoque ratio predici tubi
ad quatuor folidaex DB C, duabus vicibus reuo-
luta circa BD, & duabus circa TS. Ergo dabi-
tor quoque ratio talis tubiad voum folidum ABG,
& advnum DBCZH%. Cum autem detur ratio
DS, tam ad AC, quam ad CG (hoc cnim eft

Aupponendum, quizdandaett CS, quadatadantur
preedicta ) dabiryertam ratio quadrart-D §, ad ic-
tangem AGE; fiempédabitur ratio cylindn
DH, adtwbum cylindricam ECY. Frgoeyzqua-
li, dabitur quoque ratio cylindri B, ad [olidum
ABC, fimul cumn folide DBCZ Hk. Siergode-
turetiamex hypothefi, ratio cylindri EC, ad {oli-
dum A BC, quiacom detur ratio cylindri DH, ad
cylindrum EC, dacur ctiam ratio cylindri DH,
.ad folidum ABC. Ergo dabitur quoque ratto ciuf-
dem cylindri DH, ad folijum DBCZH%. Si
verodetur ratioex hypothufi | cylindri [ H, ad fo-
lidum DBCZHk; ergo dabitur quoque ratio ¢-
iufdem

D6 5§ X k&

iufdem cylindri ad folidum A BC. $cd etiam datur
ratio cylindri EC, ad cylindram UH ., Ergo
quogtie ¢x zquali, dabitur ratio cylindri EC,
ad folidum ABC. Ergo in ommibus patuit pro-
pofitio.

T 13 PRO-
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PROPOSITIO XXXIX.

Datis §ifdem ,, gue in antecedend fropofiispe in primo

[ebemaze , diturgentrum equibibryg fiurein
‘ lnea, gax‘eﬂ‘rgdiur(prdti@i:z L

L

SEd dentur eadem, quz fupra in éimofchemaé

te. Dicodariin D C, quz eft radius rotatio-
nis , centrum zquilibrij femifigure DBC. Cum
€nimexanteced. propofic. datis 1js , detur etiam ra-
- Yo cylindri ad alterum, folidoram. Ergo dabitur -
tiam ratio folidorum ad inuicem ; nempe dabicur ra-
tio folidi ABG, ad folidum DBCHV. Sed ex
- propofit.q. lib. 3. foltdumi ad folidam eft vt pars BC,
terminatad Dy & Acentro zquilibrij igure DRC,
ad reliquam pagem DC. Quare pater propo-
ﬁtum--u i !

PROPOSITIO XL.

J# fectonds fehemate dasis jfdem €5 dataratione anni-
U lati ¢ Semifigura ad annulum firiFwm einfdeiss, -
dabitur predi@umn centrum.

G Ed in fecundo {chemare , ylera data in ante-
1‘3) cdenti  detur etiam ratio annuli lati
e Bi”.z HR. ad ;nnulgml‘cri&um exeadem DBQ’

Holitacirca FC, Dico darj ejus centrum zqui-

libri]
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librijin D C. Nameodem modo patcbiz, daii ra-
tionem folidi ABC, ad folidum DBCZHux.
Sed ctram datur ratio e¥ hypothefi, DBCZHR,
adannulum friGum ex DBC, circa CF. Ergo
ex zquali, dabitur ratio ABC, folidi ad pradi.
&um annutum ftricum. Quare ex cit. propofit. 3.
dabitur qroquein D C, cenurum zquilibrij quefi.
wm. Quod &c.

SCHOLIVM
Ex his-eribus propofitiontbus poffu nus necdum

ex fola quadraturainfinitarum parabolaru ninuenire
rationem cylindrorum circumf{cripro: @, ad infinitos
fufos parabolicos; fed etiam centrum grau taeis in-
finitarum parabolaram. Nam cum in provofit. 4.
lib. 4. &infcholijs eivfdem, oftenfum ficin {ch :ma-
te illius propofit. data qualibet {emiparabola R% E,
cuins bafis RE, diamcter BE q1.¢ renoluatar
cum fibi circumfcripro parallelogrammo R B, cir-
ca BS: cylindrum RK, effead folidum ERBZk,
vt parallelogrammum R B, ad femiparabolam..
E R B, uiusibatis ER, diameter EB, que fic
grados dupli, gradus fem:parabole revolurz circa
S B patet ex data quadraturainfinitarum pa-abola.
rum , dart rationem cylindri- RK, ad’ann lum..
ERBZk. Data hacratione, dabitur etiani ex pro.
[nﬁt.ﬂntCCGd;mcicx‘(yﬁndﬁz Kk velei @qualisor-
tisex: R By aircas RE, adfolidim ex- ER B, circa,
RE;
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R Eb’ hempe ad femifiifiun parabolicum. His datis
(&a‘ 'turetiamratio illorum {ol dorsm ad inuicems
E}{%n{jcqm arer centrim aquilibrij femiparabolz
Pu‘ab, :n EB; & COnfequemer centrum grauitatis
‘ Sec;);;a‘: RBA, indiametro BE.
2 con- ‘chotetur, parabolas inferuientes inuentio-
e{Tc?‘;m & af’htdtls infiricarum parabolirum , non
ol n RER R ’”.{Q« S ' 2 s
font oy s nraxar, qrarum exponente

: uentioni

Meyd S: : iantd
‘1 pares; quia he dumtaxat inferuioncine.
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uentioni rationis infinitorum cylindrorum R K, ad
infinitosannulos ERBZ k, vt luculenter explica-
tum fuig in admirabili {cholio 4. citat. propofit. 4.
libog. '

Infuper cum in varijs propofiticaibus 1ib. priu,
alfignata fueric ratio, quam habet qualibet pars pa-
rallclogrammi A 'S, ad quamlibet partear parabole
RE A, quampars parallelogrammiincludin& cum
incit. propofit. 4.1ib. 4. & in ciufden fcho'yjs, affi-
gnata fuerit ratio ex illa fimplici analogia , quam ha-
bet quxlibet pars cylindri RC, ad quamlibet par.
temannuli ARBZC; v.g, oftenfa fie ratio, quam
habetcylindrus 1K, ad partem annuliex EITB,
clrca VB,- Patetexpropoﬁt.anteccdcntvbus, nec-
dum dari rationem cuiuslibet partis cylindri RC,
v.g. 1k, vel ei xqualis cx 1B, circa 1E, ad par-
tem fuft ex ITBE, circa 1E: fed etiam dari in
BE, vel in VI, centtum =zquilibrij fegment;
ITBE, vel grauitatis duplicati fegmenti ad par-
tes BE, vel 1V,

In propofi¢, autem 3. 1ib. 4. paruit cylindrum..
E C, efl2 ad quodlibet conoides parabolicum ABC,
cuius exponens {it numerus par, vt parallelogram-
mum EC, ad parabolam ABC, cuius cxponens
it fubduplus cxponentis conoidis. Quare, vt ibi-
dem patuit, infinire parabolz non inferuicrunt in-
uentioni rationi infinitorum cylindrorumad infinita
conoidea, fed tantum ad ca , quorum exponentes
{untnumeri pares. Eliciemus ergoex antecedentis

bus
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%)us prgpqﬁtionibus » inferuire infinitas parabolas
inuentiont rationi ¢ylindrorum E C, vel eis zqua-
lium fa&prum ex ED, circa EA, ad annulos ex
ABD, circa A E, quorum exponentes fint numecri
pares. Pariter cliciemus nos ex his habere centrum
zquilibrij in bafi 4 D, femiparabolarum ABO,

quarum cxponentes funt ny meri pares, & non onv

Patet ergo ex digis , aliquod admirabile, & non

mrxgus{go,qgod expofitum fyir in pradido (chol. 4.
[l;olgoi;i; 4~_11b. 4. Hqc avtem eft. quod infinitx para-
CIUUAT tam inventio n) centr grauitatis in-

finitarue

AP £ |
finitarum parabolarum in diametro,quam inuentio=
ni centri 2quilibrij infinitarum {emiparabolarumin
bafi. At inuenimus centra grauitatis infinitarum .,
parabolarum in diametro non adhibendo infinitas
parabolas , fed illas tantum , quarum cxponentes
funt numeri pares. E contra verod adhibendo infi
nitas parabolas, non inuenimus centra ®quilibrij in
bafiinfinitarum femiparabolarum , {ed iilarum tan-
tum , quarum cxponentes funt mumeri pares .

- Excit. autem propofit. 5. Jib. 4. & ex fchol eiuf-
dem, potlumus ex propofit. anteced. elicere ratio-
nem, quam habet cylindrusex- AM, circa EA, ad
artemannuliex” APMD, circa E A, cuius expo-
nens fic numerus par . Et infuper centrum zquili-
biij in AD, fegmeiiti APMD, femiparabolz
A BD, cuius cxponens itidem fit numerus par.
Hec autem facile patent ex dictis.
Quor igitur folidorum manifeftata fine centra.
rautitatis, potuit leGor ex ditis cognofcere. Sed
~nolunws fub fileatio relinquere aliqua, quz nobis
fcitu dignavidencur. . S,

PROPOSITIO XLI.

85 faper eadein baff, & circa eandem diametrum fist fe-
o mhyperbola, ¢ femmparabola. Tota frmiby-
perbola cadet intra femiparabolam,

: Slnt {emihyperbola AEBD, & femiparabola

A FB D, quarum eadem balis AD, cadcm-
A% que
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~que diameter BD . Dico totam femihyperbolam:

cadere intra {emiparabolam, Sit 6B, latus tran{-
uerfum hyperbole , & accepto in B O, arbitraric
puncto H, ordinatim applicetur HEF. Qo
“amenim in hyperbola eft ex primo cunic. prope-
fit. 21. vequadratum EH, ad quadratum A D, fic
rectangulum GH B, ad rectangulum GDB: &
ia parabola et ex propofie. 2.0, eiufdem hib. gradra-
wm AD, ad quadizium FH, vt DB, ad BH;
nempe vt retangulum GD B, ad re@anes!om,
' fub

1
fub GD, in BH:ergoex xqudli,eritquadrdt{m
EH, ad quadratum FH, vt reGangulum GHB,
ad re@angulum fub G Dy in BH. Sed retangu-
lum GH B, minuseft re&angulo{:b'G D, in BH.
Ergo & quadratum EH, minuserit quadrato FH.
Ergo& EH, minorerit FH. PunGumaatem H,
fumptum fuitarbicra-i¢:  Ergo omnes hin = hyper-
bole minores erunt fingulis Lineis parabolx . Patet
ergo propofitum «

SCHOLLVM

Patet ergo,quod {i ex predictis figarisintelligantur
genita conoidea hyperbolicum A£BC, & para-
bolicum AFBC', conoides hyperbolicum cadet
intra parabolicum ..

PROPOSITIO XLII

Differentie fuprad:ctorum consideorsim centrum grawitatis
eft medium puntwm diametrs .

S‘m sz vt in propofit. anteced. eomoidea hy-
perbolicum AE B, & parabolican AFBC.
Dicocent u n graui:atis exc. flus conoidis paraboli-
¢ifupra conoideshyperbolicum effeinmedio BD.
Inconoidib. s inferibatur conus A B C. Cum crgn
€x fChOl; propohit. 4 fit in medio B>, centrum

grauitatis tamtotius , nempe exceflus conoidss pa-
V 2 raboli-
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rabolici fipra conum ABC, quam pattis; nempe
exceflus conoidis hyperbolici lupra cundem conum.
Ergo & rchqua paras, pem peexceflus conoidis pa-
rabolci fupra conoides hyperbolicum erit centrum
gramaus mmedio BD, Quod &c. |

 SCHOLIVM.
Sed cum in prefenri occurrerir modus aliuscom-

pendivlus affignandi contrum granitatis conondis
hyper-

157
hyperbolici dinerfus abiillis, quos tradidimus fupra
in propofit. 1 3. & 14. nolumus ipfum omittere, fed
pramittenda eft {equens propofitio eius manifefta-

tioni. |
PROPOSITIO XLIIL

Differentia fupradsitoram conoideornimye St ad conoides hy-
 perbols wm vt fexta pars dumetri ad tertiam pariem
cunfdern, vna cum dimidro lateris tranfuerfi.

RS I RS O B PE H o R R -
N fchémate fupetiori. Dico exceflum conoidis
parabolici A FBC, [upraconoides hypeiboli-
cum AEBC, effc ve fextapars DB, ad tertiam
partem U B, cumh dimidio GB. Qu mam enim
vt elicteur ex propofit. 1 § 1ib 2. conoides paraboli-
cumeft fefquiakcerum com A B C; ergo ericad ip-
fumvt GD; ad dubd rereia G D nempe ve dimi-
dium G D, ad tervam partem G D. Rurfum cum
ex prepofit, y. 2. & 11, fircylindius conoidi hyper-
bolico circumferipeus s ad ipfum , ve G D, ag dimi-
diam G B, cum tertia parte D B; eritconus ABC,
tertiz pars cylindri, ad conoides hyperbolicum, ve
teruapars GDyaddimidiam G B caniveervia par-
te DB Quareex quali, erit coroidces paraboli-
cum ad conoides hyperbolicum vedimidium G 9,
addimdium GB, cam tertia parte BD FErgo&

dividendo, eiis wifferentia conoideorus ad conot-
des
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des hyperbelicum vt (exea pars DB, ad dimidjuy -

GB, cumterria parte DB. Quod &c.

PROPOSITIO XLIV.

[Eﬁtmm' gramitatis conoidis byperbolict fie dyuidis ipfius
sametrwm <t pars ad cverticem fit ad vehguam |t

/dt_u; tranfuerfum cum ﬁaéﬁ@uztertm diametri, ad di-
midism laterss sranfuerfi cum quarta parte diamesri,

ESro in {chemate antecedenti conoides hyper-
bolicum A EBC, cuiusdiameter DB, latus
tranfuerlim GB, & fic k. eius centrum grapitatis,
Dico BK, ad ko, efl-ve GB, cumubfefquicer
2 BD, ad dimidiam G B, cumquartaparte DB.
ftoconoides parabolicum A FBCj &fit H, mes
dium punétum BD, adco vt fictti elicitur ex pros
Pof. 42. fit centrum grauicatis d -rentiz conordeo-
fum: pariter B, fir dupla 1D adeovefir 1, ex
Propofit. 14.1ib 4. centrum grauicatis conoidis pa-
rabol‘ic'i » Stergofiar HI, ad tk, vedimidiom GB,
cumtertia parge ;B 1, ad fextam partem B D; nem-
PC €X prope fic. antceed. reciproce vt conoides hy-
Ferbolicum ad exceflum conoidis parabolict {upra
Iplen, crit ky centrum conoidis hyperbolici. Tunc
Lgnrntewur fic. Quoniam BI, quadrupla eft
1, ¢res B, eritad (k, yedapla GB, vnacum
¢fquicitic 8D, adfextam parcem B D, Etcom-
Peticndocric BK, ad k|, vt dupla GB, vna cum
fefq,ui-
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fefquitertia BD, & cum fexta parte eiufdem , ad

fextam partemeeiufdem . «Cumautem D 1, ficdupla
IH, erit kI, ad ID, vt fexta pars BD, ad GB,
cum duabus tertijs partibus BD. Et dindendo,
erit 1k, ad kD, vtfextapars BD, ad GB, cum
dimidia BD. Quareexzquali,erit Bk, ad kD,
vt dupla GB, cum fefquitertia BD, & cum fcxea
parte eiufdem, ad GB, cum dimidia BD. Ecvt
horum terminorum dimidia- Ergo Bk, crir
ad kD, vt GB, cum fubfefquitertia DB, ad dis
midiam GB, cumquartaparte BD. Quod &c.

SCHOLIVM.

In noftro libello 60, problematum geomerrice-
rum oftendimus in propofic. § 3. quandam propriesa-
tem communem conoidibus parabolico, & hyper-
bolico, portionibus f; pharz, & {phercidis, & eriam
cono. Alia 'propriexascommunisomnibus pradictis
folidis reperitur circa illorum granitatis centiumo .
Hancia {equentibus patefaciemus, fed prius often-
demus aliqua, qué vtique non videntur turpiora, &
dung praemitenda,

PROPOSITIO XLV.

St in qualbet [Phere s portione jnfiribatnr 0 45 ,7,':@9;-
LR Cono feetur plano bafi Pdml/f{oﬁmmf aximb-

fari.ﬁﬂ, €y’ mte![igamr th/)w ryltﬂﬂ'fffﬂi cirea t’.tmalem
- aAxim
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axim cum portiant , cuiss bafis fit armills exceffis civeie
i faltsin prtione , fupra circulum factumin como 2 pla.
na fecante. Hiceriad excefJum portionis fipra conum
tain ﬁama’um totum , quam ficumdum partes propote
tionales , e parallelogrammum circumfCriptum parabole
quadratice ad ipfam ; dummodo bec fecetur fecundum
duametyo parallelas .

It ABC, qualibet portio {pharz, in qua in-
telligawr infcriptus conus A B C, feGtoqueaxi

B D, bifariam in E, ducatur per E, planum FEG,
plano AD C, parallelum, faciens in conocirculum
HET; intelligamus tubum cylindricum kLMP,
circa cundemaxim BD; cuiusbafisarmilla NLP,
aqualis armille FHG: pariter in fccunda figura
intelligamus parabolam quadraticam ABC, cuws
axis BD, bafisvero AC, fitzqualisaxi BD, por-
tionisy & ei fic circum{criptum parallelogrammun.
- Dicowbum cylindricum kLM G, efle ad exceflum
portion:s ABC, fupra corum ABC, vt paralle-
logrammum EC, ad parabolam ABC. Smnatuf
in BD, axi portionis arbitraric puncium v, Pfl-’f
quod tiaiciatur planum QZ, plano A C, paral-
lelum fecans omnia folida vtinfchemates & pasiter
in parabola facta AF, zqueli BV, per Fy ducaeur
F(JH, parallf;!a e, %__:ni;j'n enim re&u:gu-
lom DEB,eft ad redangulum 13 VB, vtredan
gulum A HB,ad rectangulum A TP g 1aprope™
tioncs horum re¢targulorum compé il <8 Y-

dem

/

KA L' D ocr ¢

dem proportionibus; & rectangulisin circulo A H3
ATB, funt #qualia retangula FHG, RTY; crrro’
vtreftangulum D EB, ad retangulum DB, fie
rectangulum FHG, fey QSZ, ad re@aneulum
RTY. Sed vt reGangulum QSZ, ad re&%nou‘
lum l_{TY, fic armilla circularis QSZ, ad armil.
lam cireularem RTY. Ergo vt armilla ag armil-
lam, (icretangolum-bD EB; 3d retangulum DVB
SedvtreGtangulom DEB, in portione ad rc&ir:
gulum DVB, fic retangulum CDA, ip 1rai)c;-
laad re@angulum CFA; &y rectan m?l:mp‘CD A
ad{.re&gngulum CF A, fic DB, feq bFH al FG,
4 ¢ fd}OLPTOpOﬁt- 22. lib.prim. Ergove a:‘;m”? cir-
cularis Q87 ad armillam circularer RTY, fic
H F_: ad‘\FG. Cum veropuncta V, F, fumpra fine
ﬂrblffdffé; ergo concludemus omnes armillas circu-
larc§ tubi Parallelasarmille NLP, et ad omnes
armillas circuiares exceffus portion's {* praconim,
X paral-
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parallelas eidemarmillz N LP, vt omnéslinex pa-
rallelogrammi CE, parallelz DB, ad omnes|lineds
parabole itidem parallelas DB, Quare etith tu-
bus ad exceffum, eric vt paraliclogrammum ad pa-
rabolam.,.

Hoc autem quod probatum fuit de totis,patet eo--

demamodo probari pofle de partibus proportionali-
bus. V.g.codem modo probare poterimus, partem
twbi KZ, efle ad partem exceflusinter plana k M,

QZ, contentam, vt parallelogrammum AH, ad

portionem AGF. Quarepatet propofitum.

SCHOLIVM 1

Cumergoex fihol, prim. propoﬁt. 1.Lib.prim. fic
parailelcgran mum EC, fefquialterum parabola,
etiamti b serit fefquialter pradi€ti esceflus. im > ex

propofic:onibusvarijs eiufdem lib. prim. habebi- us
Varias rationcs partium tubi contentarum nter pla-

naplano A C, parallela. Que autem hx fint re-
linquimus Ic &ori confiderare ex illis propofitioni-
bus, in quibus affignantur rationes variarum par-

tium parallelogrammi CE, ad varia fegmenta pa-

rabole,

SCHOLIVM IL

Ad modum ergo perfrepe rememoratorum, poflu
mus deducere, exceffum portionis ABC, fupra
fuum

NA L D ocr ¢

¢
fuum conum, & parabolan efle quantitates propor-
vionaliter analogas tam- in magaituding , quan ‘n
gravitate , tam fecundum totam , quam f cund m
partes proportionales. Vinde quantu ad magniru-
dlqcm,‘paret Hlem exceffu v fecar aplano: F s, bi-
farian, ficuti etiam parabolafecatur bifariama dia--
metro, fedfich firiam , ve partes fupra, & infrd pla-
num FG, fiat fcmpcr. fimiles, & equales tam (e
cundum tora n, q .am fecandum partes proportio.
nales. Quantum vero ad gramitatem , pater in pri-
miseentrum gravizatis pradich ex.eflus cffeinme-
dio B, ficuti in medio AC, bufis parabole, cft
cenusy 2quiibrij parabolz. Infuper pater . dmy-
dij excefl ;s fupe:ioris centrum graweat s fic fecare
BE, vt parsad B, fic ad'pa;rcm ad E, vt 5,ad z;
q”‘_)d habetur ex {chol, 2. propofit.2. hib.;. Incadem
ratone fecatur DE, 3 cntrograuitatis partis infe-
1onis, adeove parsad L, teyminata, it ad partcn
) X a e

.
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term‘i}natam ad E, vt g, ad 3. Patetetiamex digis
{n varijs meOﬁdO"ibiﬁ!ﬁh;}iqui}gtﬁx P&mmﬁﬁa-
“béré cntrum grauitaris variénim. Tegmivatoru di-
&i exceflus, ficuti habemus. centram zq&llli%éj%
bafi A C, variorum { gmentorim parbolg. .
Sedduoetiamadnotenzur. Brimumett;: weaR-
tudiibus in (ChOri-bro;aoﬁ";zts.o&nﬁsﬂoﬁm.
naliter ana'ogis , affociari eam esceffum prisiidum
{upraconum. Alrcremeft, quod qu dictafunt %c
exceffu portionis fpharxr fuprafuameonum , ioeHh-
geada etiam {une de exceflu portion:s fpheroidis
fupra fuum conunr, Quiain lib. 4. de s finic. para-
bolis , probata eft perpetua analogia reperea intet
proportionales partes fphaerz, & fphzroudis.

PROPOSITIO XLVI

Stin quobrbet conoide byperbolico 5 ¢&* paraéo/zt‘oe 9ma'r4§
t:05 tem 1 qualibyt [phare o cvel fpharoidis pirtione
mfcribatur conus . CEntrum- grauitatis exceffies preds-

Rorum frdo wm [ugra fuos conos erit in medso punéo
drametrs ipforam . :

1t conoides parabolicum qu-d aticum , vt in

- Prima figara in {Chem. feqrent. BAC, vel
hyPVTbOhCum vt in {ecunda 5 vel g® bet portio
ﬁ?h::;‘:}g’ vel i’[)h;er()idm viintertia, &initis {Olldlg
ntethgantyr mfcripn cont B A C. Dicc centrum

gramians exceffuum praearcorum {olidorum fupra
€ONos
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eonos efle in F, diuidente bifariam A D. De ex-
ceflu conoideorum fupra conos , patuit in fcholio
propofit. 6. De exceflu portionis {phzre, vel fphr.
roidis patuitin anteced propofit. Quare quoad om-
nia patet propofirum..

PROPOSITIO XLVIL

St in folidss antecedentis propofitionis inﬁz‘{éamur?oni vt
a'zé?wﬂr]’}, ¢ [eit s diametrs ipforum &/ﬂmm ordi-
naton ap;ﬂrcmm, lnea , fecantes latus conormm mferi
ptorum .. Diamstrs predicborum [1-4rum | 5 ctiam
cons , fic [ecabuntur ab 'pforum ceniris oran tatis o)
partes terminate ad verncem fint ailparces terminatas
ad bafim vt quadratum ordinasim applicate | ona cuin
ducbus quadratis duste in comis y ad quadratm ordi-
watim applicate

S[gtcrgo folida vt in antecedenti propofitione, &
J 1nf::peretiamconus, vt in quarta figura BA-,
quorumdiamctii A D, finclecte bifaranin E, &
ord natim applicentur £ G F; fitque horum cen-
trum grauicaiis punctum O. Dico AU, effe ad
OD, vt quadracum FE, cam duobus qradracis
GE, adquadiatum FE. Inconorescht maniflta,
quia ficurr A O, cft mpla O, fic tra unJmm
GE, funteripla vains quadrati GE. I v fic
patcbﬂ‘ » Flat ‘D“fP‘x,‘quarta pais ‘DAL g P,
elitCeatiam granitatis conorum. Cuinerg ‘1;{ pro-
’ pofits



pofit. antéced. fieetiam ¥y centrum granitatis ex.
ceflis folidoruu, fupra conos, & ex fuppofizo , ﬁ}:
O, (earram g-au::atis folidorum 5 ergo erit reci-
" Prceve PO, o4 OE, fic exceflus folidornm fu-

Pra<onosadipfos conos. Etcomponendo, vr gE’
. o ‘ a
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ad OE, ficfolida adipfos conos. Sed ex propofit,
5 3-1ib. noftri fexaginta problematum geometrico-
rum, folida funt ad conos vt quadrata FE, EG,ad
duplum quadracum EG. Ergo& PE, critad EO,
vtquadrata FE, EG, ad duplum quadrattm EG.
Etantecedentium dupla. Ergovt DE, ad EO,
ficduo quadrata FE, cumduobus quadratis EG,
ad duo quadrata EG. Ergo & per conuerfionem
rationis ve ED, ad DO, fic duo quadrata FE,
cumduobuas quad:atis E G, adduoquadrata FE;
nempe ficdimidium ad dimidium, fcilicet fic qua-
drata FE, EG, adquadratum FE. Et vt antece-
dentium dupla . Ergo ve AD, ad DO, fic duo
quadrata F E, cum duobus quadratis GE, ad qua-
dratum FE. Etdividendo vt A0, ad OD), fic
quadratum FE, cum duobus quadratis GE, ad
quadratum FE, Quod eratoftendendum. "

SCHOLIVM

Cum crgo in progrefla demonftrationis proba.
tum {it, efle DR, ad EO, vtduoquadrata FE,
cum duobus quadratis GE, adduo quadrata G E;
nempevtquadrata FE, €G, ad quadratum E G;
ergo etiam dividendo, erit DO, ad OE, vt qua-
draum FE, ad quadratum GE. Quod etiam pa-
tet verificari in cono, Sed ex hac propofitione, &
ex analogia , quz reperitur inter parabolan qua-
draticam, & fphzram, potelt colligi quzdam pro-

politio
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pofitio wniucrfalis in qualibet portione parabolz

quadratice.

PROPOSITIO XLVIII.

8t in quacungue povtione parabole quadratice refeF. Lines
diametro parallels mftribatur triangulum, ey bafis por-
tiomss parabole fecetur bifariam , e5* per puniFum biffe-
Euonis ducatur paraliels diametro . Centrum equilibry
fecundum bafim prediFe portiomis fic fecabit bafim,
vt pars ad curuam termimata [t ad religuam , vt ps-
vallela diametro duta 2 puniZo byffectionis, ~onacumine
sercepta inter punitum biffeCioms , @ latus triangolis

ad pradiitam parallelam diametro.

<Sto parahola ABC, quadratica , cuius bafis
AC, diamcter BD, & fit qualibet cius por-

tio EFBC, refeta FE, diametro BD, paralle-
I3, & in poitione fitin{ciiprum triangulum CFE; fit-
que CE, { ¢ty bifarian in G, & per G, ducatur
G1H, parallela diametro, ficque K, centrum z-
quilibr jin bafy portionis EFBC. Dico Ck, efle
ad KE, v H G, cum G1, ad HI. Ia terda figura
fchemaris anteced, prop0[.inrc]l’iggturponio fphea
re, vel {pheroidis BA C, proportionalis EFBGC,
Pertioni parabole , & intelligantur in ea ownia,
qua fipra, Ereo CK, eritad k F, inportionc pa-
rabole, v o ), ad O D, in pertione {phxere; nem-
Pe CXDropotit, snieceds vtduplumn quadratum GE,

cuin
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cue quadrato FE, ad quadraum FE. Sed cum

(J ‘, fll'dlm'!dla B D, Cius ggadra[pm e”'t quarta
narsquadrati- BD &squuadrata GF, erunt di-

‘miditm quadrari BD. Ergo 40,2d O D, &Ck,

ad kE, in portione parabole, erunt v quadratum._,
FE, cum dimidio quadrati BD, o4 quadrarum
FE% hempe vt dimidigm reanguli HD A, cum
;ezéhsngulr) HEA, ad redangulum HE A, Sedve
ilia plana ad invicem iy portione fphzre, {icin por-
tione parsbole quadratice dimidinm rectanguli’
A¥C, cum rectangulo AGC, 2d re@angslum_,
£G C'. Eran & vt Ck, ad kE, fic dividium re-
Canguli AEC, cum rectangulo A G C, ad re@an-
Y gulum

.
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guhzm AGC, Sed vt hecplana ad invicemfie di
midia FE, nempe G, cum HG, ad HG. Quz.
rekvt Ck, ad KE, fic GI, cyn GH, ad GH.
Quoderatoftendendum . o

SCHOLIVM I

Scd ex progrefln demonftrarionis poteft etiam fa.
cile probarietle Ck, ad k E, ve AE;cum A G, ad
AG. Namcumprobatumfiteffe Ck,ad kE, vt
dimidium 1eGanguli A EC( nempe ¥¢ fectangu-
lum AE, GC) fimul cum re@angulo AGC, ad
redangulum A G C. Patet hacre¢tangula obcom-
nunelatws CG, eflevt AB;AG,ad AG. Qua-
re&fic Ck,ad kE. 7.

tliciet ergo le@or facile, effe Ek, ad kG,. vt
HG, addimidiam G1; vel vt G A, addim diom
A E. Exqu.busctiam patebit in porticne BAC,
fphxre, vl fphaeroidis etfe A O, ad OD, vt DH,
HE,ad HE. Et DO, cflcad OE, vt EH, ad
dimidiam HD.

Sedhac, quz probara fuerunt ex analogiarep-r-
ta inter portiones parabole, & fphxre,p ﬂunt!ab-
foluce pr‘O'ban ex Pmpnjs 1pﬁ,s pavabol +. Nam
cum FBC, firve ¢ par b lacx prim. covic. propo-
{”‘47- cul s diamerer H I, e in G, centrum z“
quilibiij patabole FBC, appental ¢ ndum CE.
Fi'.it“ L.L, dupla L E. Ergo L, enit et rur zjul-
Libr) tnanguli EFC, :ippcnﬁ {ccundum, CEF k-

20
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gocrit reciproceve Lk, ad kG, fic FBC, ad tri-
angulum FCE. Et componendo ,eric LG, ad
Gk, vtportic EFBC, adwimngulam EEC, Sed
<cum ex{chol. propofic. 1 7. lib prim. fit conuerten-
do, portio adiparallclog,ram mum duplu.n trianguli,
vtdimidia AE, vnacum {extaparte CE, ad AE;
& adiplum triangulumy, vt idew antecedens ad di-
midiam AE. Ergo erit ctiam, ve L G,ad GK,
ficdimidia AE, cum fexra parte CE, ad dimidiam
AE. Ergo & vt antecedentium tripla. Ergo ve
26, uipla LG, ad Gk, tic [cfquialtera AE,
cum dimidia CE, ad dimidiam AE. Eg per con
werionem rationis, v¢ GE, ad EX, fic {efquialte-
Y: n
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12 AE; cumdimidia CE, ad dimildiarn C E cum
AL, Er rurfum vrantecedenziu: dipla. Erpo v
CE,ad EK, fic CE, cum tripla AL, ad disi-
diam CE, cum AE. Ergo& dinidcndo,vedimi-
dia CE, cum dupla A ¥, ad dunidiam CE, cum
AL, fic CK, ad KE. Sed vt dimidia CE, cum
dupla AE, nempe vt GA, cum ‘AF, ad dimi-
diam CIL, cum AE, nempead GA, fic fumpta
communi altitudine € G, rectangulom AGC, cum
re@angulofub AE, in G C, ad re&angilum AGC:
Et vtrectangulum A G C, cum rccftauginlo Af, GG,
ad rectangulum AGC, fic HG, com dimida FE,
nempe cum 1G,ad HG. Quare & vt TK., ad
ke, ficHG, cum G1,ad HG. Quoderat often-

dendum,

SCHOLIVM IL

Sed cumin {chol.z.proP.45 probatum (i* parabos
lam quadraticam ,f pheram, & | phmoidcs cfle quan-
titates proportionalicer analogas cum tribus alis
{olidis, fequitar eviaim inillis currcre {ipra cxplic‘:a-
trm compendium cirga jJlorum centra grauitatiss
Quon am crgo exceflus, in fchemate fequenti, por-
tions ABC, fphera, vel fpharoidis (upraconum
ABC, elt proportionaliter analogus cum pa:abola
Quadiatica ABC; fequitur inguam, quod {1 prius
fecetir plano FE G, deinde p]ano RVY, fecante
B, bifariam in V, quod centrum grauicatis partis
cx-

L
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exceflus ex FBH, reuolutaciica 8%, fic f-cabic
BE, vtpars terminata ad B, fit ad partom terming.
tam ad E, vel vt reCtangalum RTY, cun dimi-
dlore&anguli FHG, adrectangulum RTY: vel
vt rectangulum ATR, com dimidio rectangli
AHB, adrectangulum ATB: vel vt rectananlom
DV B, cum dimidio rectanguli DEB, ad rectan-
gulum D VB: vel compendiofivs, ve E0, DV,
ad bV: feﬁ.,quod idemeft,ve AH AT, ad AT,
Pariter fequicur, quod £V, fic fecabior 3 pradi-
Cto centro, vt pars terminara ad E, fit ad parrem

terminatamad V, vt VD, addimidiam DE: fed

V,‘tJT A, ad dimidiam AH: (e ve recangulom
BVD, ad dimidium rectanguli BE D: fed ve re-
Ctﬂ:ngulum BT4, ad dimidium rectanguli BHA:
fcii randem ve rectangulum RTY, ad dimidium
rectanguls FH 6,
Ieem cumin fchem. pofiro in {chol.prop.:}ofzppo-
{0

=2



174 | |
fito lf BZ, ABC, efle conos,probat fit ibidem excel-
fam cylindri R C, fapraillos conos efle proportio-
haliter analogum cum parabola quadratica; fequi-
tur, quod fi pradictus exceilus fecetur plano LB M,
deinde fupponamus rurfum (ecari plano: [ TX, fe-
cante bifariam §G, in V- {equiturinquam $ G, {e-
cari 4 centro grauitatis partis exceflus geniti ex re-

wolutione fegmenti LPBTR, inpradictis ratio-

nibus. | L

Tandem infpiciatur (chema pofitum in propofit
26. inquo ex cit.fchol. annulus lacus ex hyperbola
ABC, circa KM, probatus fuit proporuonaliter

analogus cuim parabola quadratica AOC. Siergo

ille annulus fecetar prius vbilibet planoNBV, de
indeplano I S T, fecante bifariam X L, in punctos
inquo ipfam fecar:eadem com pendia fupraexpofita
colligemus circa centrunygranicatis portionis annu-
liex portione hypeibole ABN. Hzc enimomnia
patentexdicus, & lector memor fi pradictorum fa-
cile percipier . Ne ergo ipfi txedium afferamus ad
aha tranfeamas.. |
Parabola quadratica habet lineam quandam’s
queappellatur parameter, feu latus rectum; €uits
natura cft, vequadraca ordinatiny applicatarum , £-
qualia fing rectangulis contentis fub hac, & fub-por-
t!exa;busaxis abfeiflis verfus verticem ab ordinatim
applicatis. Hanc proprictarcmﬁabentquoquea!ix
Infinite araboie, fod fuo modo : adeove 10 unl’-
betfica 1gnabuis quedamlinea, vt poccftates ordi-
natm
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atim applicatarum parabolz congrmentes.gquiles

finc poreftatibus facris fub predicus 4b/i Tis ab oc-
dinatim applicaws, & (ub poreitate talis linex vno
gradu deprefliore poteftatc parabole . Sit ergo.

PROPOSITIO XLIX.

31 fist vt dameter pavabole ad [emibafim , fic huins po-
teftas cumo gradu depreffior poreflate parabole ad fimi-
lem potefatem liuee inueniende , Poteftates applicata-
rum o-dinatim in parabola eiflem gradus cum parabos
be equales erunt faltis fib abferffis duametrs cverfus
verticem ab ordinatim applicatss , ¢~ fub potefiate li-
nee umuenla s wno gradu depreffiore poteffate para-

bole .

ESto quzlibet parabola B A C, in qua fiat vt dia.
meter AD, ad fenmbafim DB, fic poteftas
h”"_ Svnogradu depre(Tior poteltate parabola, d
fimilem potcltatem 4 H: v.gli parabola eft qua-
drarca, fic DB, ad a H; ficlt cubica y{icquadra-
©m DB, adquidigrum AH: fieft quadiatogia-
drauca,ﬁc c.bus D B, ad cubum a H. Dico, q-od
ﬁlordinarimappliccnrm GL, Ek, poteftas GL,
eiufden gad s cum Pmboh gqualis crit facto fub
LA & fub poreitare A H, vio gadu depreflivre
pritelt e parabolr, & ficdecxters. Quoniam &-
ive AD, ad OB, fic potefltas 3B, vio gradu

deprctiior poteltate parabole, ad {imilem pot:ﬁa-
tem
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D n o}

tem AHj; ergo faGum fub DA, & fub pradica
poteftate AH, erit gquale poreﬂan BD, e’“"fif?“};
graduscumparabcla, Cum aurem fic ex genclipas

rabole, vt poteftas B D), eiufdem gradus cum para-

bola ad fimilem potcftatem G L, ic DA, f‘d bA L.
Frve DA.ad AL, fic fadum {ub D4, & ifub po-

teftate AH, vnogradu deprclﬁore poreftase parss
bole, adfadtem fub LA, & {i:b Pv;d]&a po-rcﬁaté':-
AH. Ergo& vifatum(fyb DA, & fub tali potes’
fate AH, ad faGum fub L4, & fub porcllaress

AH, ficpoteftas BD, cintdem gradus cum pautb"ﬂ_*
la ad innlem poteftatem G L. Figo & pern vtan-
do, vt faltemfub DA, & fub rali poteftate AH,

ad potc flattm B D, eiufdem gradus caw pt bla 'y

ficfactemfub L A, &fub poteftace AH. ad yote-
: ftaten
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ftatem GL, eiuldem gradus cum parabola. Cum

autem fadum fub DA, & fub poteftare AH,
oftenf{um fuerit gquale poteftatiprediGe B . Ergo
&faumfub L A, & fub poteftate A H, eritgqua-
le poteftati G L. Idem patebut dereliquis, Quare
etiam patebit propofitum.

SCHOLIVM.

Scd lobet huic traGatui finem imponere infinita-
rum parabolarum tangentibus,ac maximis inferipti-
bilibus,minimifque circtim{criptilibus infinitis para-
bolis, infinitis conoidibus , ac femifufis parabo-
licis. Pro quibus reperiendis nobis neceffaria eft
do&rina quedam , que cum fit nimis prolixa , ex alijs
eft petenda. Euclidesin 6. Elementorum libro,pro-
pofit. 27, oftendic , Omuinm parallelogrammorum ad
eqzzdem rectam lineam applicatorum , ¢ defrcientium e
1is parallelogrammis [imilibus , @ fimliter pofitis et , que
A dimidis defcvibitur | maximum eff quod ad dimidiam e
applicatum , fimile oxcihens defe@u:. Quod Euclides de-
monftrauitin planis, Eutociusde fphcra, % cylind.
propofit. 3. Bonauentura Caualerius, in exercit. 6.
Propofit. 2 8. Ricardus Albius infuo hemifphg. dif-
fe&h: propofit. 42. extenderunt {uo medo ad folida,
Patctacienzes . Ouuiem paralleleprpedorum ad eandem
reclam bneq s adpicatorun eubyfque deficientium 5 7215
wiwm ifc ?und ad tertiam dhus parters aprlrcatur. Hanc
denique dohrinam Petrus Paulus Carauzggius Me-

do-
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di017anenﬁs cruditiffimus geometrain fua geometria
applicationum, ampliauitad altiores potcftates, o-
ftendendo applicationemaliarum poteftatum ferua-
re imiiemordinem partium ad quas fic applicatio;
adeo vt magnitudo ad quam fieri debet applicatio
fit fecanda in tot partes quora eft magnitudo , quz
debetapplicari, in ordine graduum ; & applicatio
fit factenda ad illarum vaicam . V.g.fi ad partem
date A B, ficapplicandum parallelogrammum di-
ficicns,&c. hoceft

i AB, fit fic fe- A : - b
candain C, vtre- C
tangulum ACB,

fic omnium maxi- &
numillorum, que * 7 T &
poflunt fieri ex
partibus A Bspun- A : b
Gum C, ficillud | "'é ]
quod biflecat AC.

Sivero ficapplicandum para]lelepipedum yhocelt
AB, taliter fit fecandain C, vt folidum facum fub
AC, in quadratum C B, fit omnium maximum;
AC, debeteffeterna pars AB. Si vero fic appli-
candum planoplanum , adeo vt factumfub AC, 1
cubum € B, fit omuium maximum. 4 C; debet
cffequartapars AB. Et fic in infinitum in altiori-
bus poteftatibus. Hac ergn doctrina nobis eft ne-
ceflaria pro impofterum dicendis. Quam etiam le-
&or
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&or debet fupponere, velin citat. opere Carauaggii
in{picerc.

PROPOSITIO L

St in qualibet infowtaruns parabolarun /meamr aliquod
punctum & que ad diametrum refta linea ordimatim
applicetur ; drameterque ita producatur cUE pars extrs
parabolam fit ad partem diametrs abf.:ffam ab ordina-
tim applicata verfies cverticem vt nwarcrus paraﬁo/x
evmitate runutus ad comtatens , Recta linea, qua abex-
tremitate tauente linee ducitur ad tllud punétum, quod
[umptum fusrat , parabolam contingee -

Sto qualibet femiparabola cuius vertex B, dia-
E meter BD, & in cunia paxabohca 1uma‘ﬂ1}'
quodliber puncum E, per quod ordinatm appli-
cetr EH, producaturque HB,in G, ve GB; fic
ad BH, vt numerus parabele ynitate minutus ad
vnitatem: v.g {i parabola ficquadratica, fiat zqua-
lis BG, ipfi BH: ficcubcafit GB, dupla BH,
& ficininfinitum (fupponatur in prafenti parabo-
lam efle cubicam)& jungaur G E. Dico hanc pa-
rabolam contingere . Srnom, cadat incra; & intelli-
gawur ordinatim applicata Ak D- Quoniam AL,
maioreft DK, ergy qualibet poteftas A D, maior
critqualibet poteftate K 1, ciufdem gradus- Ergo
qualibet pot ftas A D, ejufdem gradus cun para-
bolaad potettarem EH, eiufd%m g;adus, nl::it;c.mc
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maiorem rationent quam fimilis poteftas KD, ad
candem poteftatem EH. V. g, maior erit ratio cubi
AD, ad cubum EH, quamcubi k D, ad eundem
cobm EH. Sed vt
poteftas AD, ad po-
teftatem EH, fic ex
natura parabolx, D B,
ad BH; &vt DB,ad
BH, fic faGum fub
DB, & fub poteftate
B G, vnograduinferio-
11 potettate parabele,
ad factum fub eadem
poteftate GB, & fib
BH . Ergo vaior erit
raticfutifub DB, &
{ub ral poteftate BG,
ad fi&um fub HB, &
fub eadem poteftare
BG, raticne poreftaric
kD, eiufdem grad..: Al
cum parabola, ad fimi- ) . ;
2 potelaatern EH, V., g. maior crit ratio facti
Lh D B, & {ub quadrato B G, ad factum {ub HB,
& {ub juadrato B G, ratione cubi K D, ad cubum
FH. sed vt potaftas K D, ad fimilem poteftatem
EH, fic imilis poreftas DG, ad fivilem potcftatem
GH. Erz0 & fuctin £ b D B, & fub porettare
86, vno arady deprefligri potaitate Paml}d?l’ ad
imile

na
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{imile factum fub HB, & {ub eadem potcltate » G,

. érit in majoriratione qram poteftas DG, eiufden

gradus cum parabola ad fimilem poreftatem GH,
Ergd& permutando primum factum ad poteftatem
DG, eritin maiori ratione quam fecundum factum
adpoteftatem GH. V.g.factum fub DB, inqua-
dratum B G, habebitad cabum D G, maio em ra-
tionem, quam factum fub HB, & fub quadratoBG,
ad cubum HG. Quodimplicar, quia factum fub
DB, & fub poteftate B G, eft in minori ratione ad
potcftatem DG, & noninmaiori. Qyiaex doctri-
nafcholij anteced. factum fub HB, & fub poteftate
BG,eltomnium maximum homog-neorum « b par-
tibus HG; non fic factumn fub DB, & fub porgfta-
te BG, eft irrakimurh homngencorum {ub partibus
DG. v, g. factum fub HB, & fubquadrato BG,
clt maximum omnium paiailelepipedorum applica-
bilium ad partem HG, non fic elt maximum factum
fub DB, & fub-quadraco BG, applicabilium ad
pdttem DG, Quare pa'tctpropoﬁmm.

SCHOLIVM

Exdictis facile eliciemus, quod fi circa diam‘czr.nr.n
BD, & fuper eadem bafi AD, inte]lig_mlusmﬁm-
tas femiparabolas R &acccptoin diamerro B D, pun-
¢to H, ducarur HCEF G, parallda AD ,'fcc;fr?q
omnes curuas parabolicas , & panter 1nrc}1.hga::i
Infinitas tangentes KE, LF, M G, &c. eliciem

¢ . o kH, FLH
Mq%am , triangula infinita CEH, E G’M i ’
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GMH, &c. efle talis
Nature vt latera HB,
HK, HL, HM, &c.
fint in continua pro-
portione Arithmetica ;
bafes vero EH, FH,
GH, &c. fint maiores
omnjum mediarumpro-
portionalium reperibi-
lium inter AD, CH.
Primumpatet, quia HB,
Bk kL, LM, & funt
omnes zquales . Secun-
du;n patet; quia cum fit
vtquadratum A D, ad
quadratum EH, fic DB,
ad BH, feu AD, ad
CH; EH, erit media
Proportionalisinter AD,
CH. ltemi cum fie v A D
c‘ubus A D, ad cubum :
l*Ha fic DB, ad BH,feiu AD, ad CHj eric FH,
maior duaium mediaruminser A D, CH. Etficdi-
caturde cateris,

_Netetur etiam, qued a fupradicta regula inue-
niendi tangentem non excludicur prima parabola,
nempe tiiangulum. Sienimin triangulo AB D, fit
gitg‘n punctum €, ad quod debear duci tangens;;
w42 CH, imperatregula generalis producendam

~ clle
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effe HB, vt parsvlera B, firad BH, vt numegrus
parabolz vnitate minutus, nempe vt mihil,ad vnita-
tem, Ergo HB, noueftproducenda, feda puncio
B, ad C, ducenda eftlinea, que viique quodam-
modo poteft dici tangere triangulum , quia ipfum
non f{ecat .

PROPOSITIONLL.

Maximum triangulum iﬂ]l‘?ipmm in quolibet triangulo yeft
cuins bafis bifariam duwidse diamesrum
L) . .
arcumferspts,

Sto triangulum ABC, cuius diameter BD,
que fecetar in F, bifariam 4 bafe E O, trian-
guli ED O. Dicotriangulum E D O, effe maxi-
mum omnium inferiptibilium in triangulo ABC.
Quoniam enim triangulum ABC, ad eriangulum
E DO, habet rationem compofitam ¢x ratione
AC, ad EO (nempe cxratione DB, ad BF) &
exratione BD, ad DF; & hz duz rationcs com-
ponunt rationcm quadrati BD, ad 'rc&angulum.a
BED. Ergo triangulum ABC, erit ad EDO,
vt quadratim DB, ad reGangulum EFD- Sed
retangulum BF D, cft maximumomnium rectan-
gulorun fictibilium ex partibus BD, 1n P””,Cwi”
uife . Frgo etiam uiangulum ED O ent fn;
ximum ompium inferiptibtlium intra ABC. Qe

e SCHO-



SCHOLIVM,

Notetur obiter centrum grauitatis amborum.s
triangulorum ABC, ED O, «ffe idem punctum.
Sit enim H, centrum grauitatis trianguli APC.
Ergo qualium BD, it 6, & DF, 3, BH, ent
4> DH, 2, & HE, 1, krgo H, erit ctiam centruin
grauitatis trianguli ED O,

PROPOSITIO LIL

Maximus conus inferiptibilis 1 quolbet oo, off cnins dia-
meter est teitia pays cicumfli i,
Hxc

! 185
Ae propofit. oftenditur etiam ab Albio in

hemifpha. diffec.propofit.44. Sed fuppona-

mus ABC, EDO, efleconos, & DF, efle tertiam

partem DB. Dicoconum ED O, effe maximum
omnjym, &c. Nam , cum conus ABC, ad conum
EDOQ, habeat rationem compofitam ex ratione
quadrati A D, adquadratum EF (nempe quadra-
ti DB, adquadratum BE) & ex ratione DB, ad
DF; & cumhz dux rationes componant rationem
cubi BD, ad factum fubquadrato BF, & fub FD;
€rco ABC, eritad ED O, vt cubus BD, ad fa-
Gum fubquadrato FB, & fub FD. Cum ergo hoc
faum fit maxicum omnium homogeneorum ipfi
faorum ex partibus BD, in pundo divifze. Ergo
ctiamconus ED O, erit maximus omnium infcri-
puibilium &c. Quod &,

SCHOLIVM.

Sed hic etiam obirer notetur centrum gravitatis
amborum conorum effe jdem punétum . Sic cnim
rurfum H, centrum grauitatis coni ABC. Ergo
qualium BD, eft 12, DF, 4, & DH, 3, talium

HF, cft 1. Ergo H, crit centrumgrauiratis ctiam
cont EDO.

Pariter notetgr , conum ABC, cfle ad conum
EDO, vt 27, ad 4. Nam fic eft cubus BD, ad
factum {ub quadrato BF, & fub FD-

Aa PRO-
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PROPOSITIO LIIL

Datam AD, tabter producere in By vt BD, fit ad
exceffum D A, fupra dimidiam A B, in
data proportione .

l Acaratiofit,quam habet AD, ad H, & fic fece-
tur AD, in E, vt it AE, ad ED,vtH, ad dimi-
diam AD, &ipfi DE, fiatgqualis DB, Ergofi AB,

H

-~ .
L.-.n—_-—-—_

——] ]

A E C D B

dividarur bifariam in C, pun@um C, cadet inter
A, D. it crgn A B, diifa bifariam in C. Qio-
niam AE, cltaqualis A B, minus EB, ergoetiam
dimidia A E, erit zqualis dimidiz A B, minus dimi-
dia EB. Sed €8, eft dimidia AB, & BD, cft
dimidia EB; ergodimidia AL, erit zqualis CB,
minus DB; neape CD. Tune,quoniam fadum
tuie vt H, ad dimidiam AD, fic AE, ad ED;
crgo & ad conltquentium dupla. Ergo vt H, ad
AD, fic AE, ad EB. Etconuertendo, vt AD,
ad H, fic BE, ad £A. Sedve BE, ad EA, it
Bn, qi111idia B E, ad dimidiam AE, nempe ad
CD, claqualem. Ergovt AD, ad H, fic 8D,
ad
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ad DG, exceflum D A, fupra A C, dimidiam AB,
Qued erat faciendum.

'PROPOSITIO LIV.

Sidiameter cuiuslibet infovitarum pavabolarum fic produca-
tur vt pars extertor producta; fit i exgtffum dramctr
Jupra dimidiam compofisa-ex drametyoy € ex produtta
vt numerus parabole comicare wroy ag‘l,fwz-'fd!fm-
Triangulum mﬁ?’zpf i i par "l ;"‘eszz.; s b ceet
lam comtf?oﬂmm s E7IL gmm]jm 7,;432yﬂmiiﬁzlpﬁt mf:rt-
peibiliwm ¢ ; SR

B, dianreter parabolz guifainque ATE, fic

producaturin E, vi EB, fitaa BF, cxceflum
BD, fupra DF, medictarem DL, vt pumerus pa
rabol® vnjrate minutus,ad vnitatem,&ﬁatt}'mngu-
lum GDH. Dico hoc effe maximum omnium 10-
fceiptibiliomin ABC. Ducantur EGK, EH L.
Ergo (¢ propoﬁ[, §o.crunt :ang:me..s parabo!.am &
triangulom K & L, erit parabolx c1rc11mfc‘rlth1ﬂ .
Sicrgotriangrlum GD H, non eft maxi umpari-
bola inferiprum , fit hoc triangulum , cuius bairs
OP, infra, velfupra GH, quz pr()dugarur“quuc
adtrisngulum in M, & N; & pariter intelirg vt
triangulum M DN, cuinsbitts MN. Cum L)L
fea it birariamin F; crgotriang .]:Im‘ GD fj,;uLic
maxim.m inferiptibilium intratrargdium h;_ -
Ergo erit maius triangulo cuius bafis MN. Ergo

Az 2 multo
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X ¥ b L

muje Trre .
ultc.) mais triangelo OD P, cuius bafis OD.
Quare patee propofitam . :

SCHOLIVM I

Abha - i . .
maximun: i;efgu.la generali reperiendi triangulum_s
tur prii criptibilium in parabols non excludi-
iubfat ;]ca p?r?bol?f hempe triangulym, Cumenim

= ou a lC C C . { ) L] " g s
°© producendamd
Vipar Mdiametrum DB
C;PHS;xtra fit ad exceflig BD, ﬁlpra mcdietaten:
oty ! :
hpoliteex BD, & cx produ&a, vt numerus pa-

ralm!a’ vnitat 1
HHE VN ¢ minutwus ad vn)
N : ¢ ltatem pa 'np I
2D, coigs nureros ¢ff vyirge , m:t : “‘n"l
tkdn s BdMergmvn e

tate
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tate minutum effe nihil ; vode DB, in triangulo non
cft producenda ; fed fupponendo ABC, effe trian-
gulum, BD, eft biflecanda, & triangulum GDH,
eft maximum. Quod fic eflc, probatum eft fupra
propofits 5 t.

SCHOLIVM IL

Triangulum ergo G D Hy maximum inferiptibi-
lium intra parabolam ABC, fic diwdic DB, F,
vt BF, fitad FD, vtvnitas adnumerum parabolz.,
V.g.intriangulove 1, ad i. In parabola quad:ari-
cavt 1, ad 2. In cubica've, ad 3. Ecficininfini-
tum. Intrianguloenim, pacetexdictis. In alijs fic
patebit. Quum etenim fir EB, ad BF, vt nu: erus
parabolz vnitate minutus , ad vnitatem: erit com-
ponendo, EF, ad FB, vt numerus parabole ad
vnitatem, Sed FD, eftzqualis EF. Quare patet
propofitum. -

PROPQSITIO LV.

Maximum triangulum inferiptibile in figura conflante ex
duabus qméuﬁmyque ﬁmipaméo/u , fie dsfpofitss s vt f6-

mibafis euadut diameter | e[t equale maximoinfcripto 1
parabola .

[ Enteintelligamus femiparabolam ABD, .du.
plicari ad partes AD. Dicomaximumtriana
_ | gulum
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gulum infcriptibile in tali figura, effezquale trian.
gulo GD H. Hocoftendetur in femiparabola, quod
enim probabitur dedimidia , patebit etiam detota.
Sitergo GD H, maximum triangulum inferiptibi-
le in parabola, & ducatur GQ,BD, diametro paral-
lela: patet triangulum G QD, effezquale triangu.
lo GDF; & eiusduplum, ipfi GDH. Dico trian-
gulum GQD, efle maximum &e. Etenim , cum
ED, fitdupla DF, leu GQ, etiam Dk, erit du-
pa D Q. Ergo triangulum D QG, erit maximum
inferipribilium inera triangulum k ED, Si ergo
G QYD, non elt maximum inferipribilium ctiam in
femiparabola, fit aliud , cuius balis produca vi-
quead Ek. feceripfam, & curuam parabolicamin-
fra,vel fupia GQ, ve fupra dictum eft de MN.
Ergotriangulum cuius bafis fecans k E, erit minus
triangulo G QD, Ergo triaagalum cuivs bafis per-
ticgens tantum ad curuam parabolicam, erit multo
minus tiangulo GQD . Quare pater propofi-
tuma .

PROPOSITIO LVL

& AB, [t taliser [feain ( @ D, vt AC, fit ter-
sabars AB, Ery €D, duo tertia A D, mia
nus terysa parte D B.

Cum

191

T>
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o

Vm enim AC, fittertiapars AB; ergo CB,

eritduotertia A B; nempe duo tertia A D,

cumduobus teriijs DB. Ergo CD, erit duoter-
tia AD, minus tertia parte DB, Quod &c.

PROPOSITIO LVIL

Datam A4 D, taliter prodcere in B, vt BD, /i ad ex-
ceffum D oA, fupratertiam partem A B, in

data propartione .
H
[ o]
A | ‘ B
—[ —] —]
{ C D

Ata proportiofit, quam habet AD, ad H;
D & fat veeripla H, cum AD, ad A D, 1a
dupla AD, ad DB. Patet BD, minorem effe
dupla AD. Quare {i fiat AC, tertia pars AB,
pun@um C, cadet inter &, D. Sit ergn AC,
tertia pars A D, ‘

Quoniam vt tripla H, cum AD, ad AD,lic

dupla AD, ad DB; ergo dividendo vt trip]ajH,
.
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ad ?AD, itidupla AD, minus DB, ad DB, F
antecedentium fubtripla. Ergove H, ad AD, it
duotertia AD, minus tertia parte DB, ad DB,
Sed ex propofit. anteced. CD, cRduotertia AD,
minus tertia parte DB. Ergo ve H, ad AD, fic
CD, ad DB. Etconuertendo,vt AD, ad H, fic
BD, ad DC, exceflum DA, fupra AC, tertiam
pattem A B. Quoderatfaciendum.

PROPOSITIO LVIIL

8 diavieter cuinslibet infroitorum conordesrum fic produs
catur, <t parsexterior produsta fit ad exceffum diame-
trs fupra tertiam partem compofite ex diametro, ¢ ex

produtta , vt wumerus parabole cumtate mipntus ad

wanitaten , (onus inferiptus in conoide , cums diameter
fittertiapars illsus compofite , erit maxumus omnium ti-
Seriptilileuii in conoide ,

B, diameter conoidis cuiufcunque ABC, fic

producaturin E, vt EB, ficad BF, excef-
fum BD, fupra DF, tertiam partem DE, vt nu-
merus parabolz vaitate minutus, ad ynitacems & in-
telligamus conum G DH, cuiusdiameter FD.Di-
€0 hunc cfle omnium maximum infcriptibilinm in
conocide. Du&is enjm tangentibus EGK, EHL,
intclligamus conum k EL, circumfcriptus conoi-
di. Etficonns GDH, non cft omnium maximus,
firalivs cuius bafis QP, infrd, velfupra GH, quz

PI'O-

producatur in MN. Ergo ex propofit. 5 2. conus
MDN, cuiusbafis M N, erit minorcono G DH.
Lrgo conus cuivs bafis O'P, erit multo minor cono
GDH. Paret ergo propofitum.

SCHOLIVM.

Sicuti e1go fupra diximus regulam generalen aﬂ‘-
gnatamin parabolis, habere locem ctiam ia prima
parabola , ficnunc animaduertimus P"&’(f”"f:"“ ge-
reralem regalam habere locum etiam in primo co-
noide, n:dip: incono. Hoc auem facile quilibet
cognulier,

Bb Sicu-
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Si:uci facile agnofcet DB, talicer fecariin F, vt
BF, fitad FD, vt vnitas ad dimidium numeri co-
noidis. Nempeincono vt 1, ad dimidium,, fex vt
2. ad 1. In conoide quadratico, vt 1, ad 1. In cu-
bico vt 1, ad 1, cum dimidio, & ficin infinitum.
Inconores {upra patuitin propofit. 5 2. In alijs co-
noidibus fic patebit, Nam cum EB, fit ad BF,
vt numerus conoidis vnitate minutus ad vnitatem,
ciitcomponendo, E F, ad FB, ve humerus conoidis
ad vnitatem. Cumautem DF, fit dimidium FF, pa
tet conuertendo,propoficum, |

2PROPOSITIO LIX,

« e . i \;*»? &
St A By taliter fecetur in C, ¢/ D, vt AC 5 fit duo
tertt AB. C D, erst tertia pars A D, mnus
 duvbus tertifs D B,

Vm enim A C, fit duo tertia AB, ergo CD,

cric tertia pars A B nempe tertia pais AD,

plus tertia parte D B. Quare CD, fola erit tertia
pars A D, minusduobustertjs D B. Quod &c.

PROPOSITIO LX.

Datam AD, talizer producere in B, wt B D, fit ad
excefSum D 4, Japra duo tevtia AB, in
da:a proportiene .

Iti-

— [ |
A CcC D
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Tidem ratio datafit quam habet AD, ad H; &
I fiacveeripla H, cumdupla AD,ad AD, ita
AD, ad DB. Patet BD, minorem effe fubdupla
A D; & confequenter tertia parte totius A B. Qua-
re AD,cft maior duobus tertijs AB, qug fit AC Di-
co AD, efle fic produ@am in B, vt BD, fit ad D C,
exceflum A D, fupra AC, duo tertia AB, vtAD,
ad H. Quoniam enim fitumeft veeripla H, cum
dupla AD,ad AD,ita AD,ad DB; ergo&dua-
bus vicibus diuidendo, erittripta H, ad AD, ve AD,
minusdupla DB, ad DB. Et g‘g:ec':edentlumfub_-
tripla,nempeve H, ad AD, itatertia pars AD,mi-
nus duobus tertijs BD, ad BD. l:'tconuertendo_;
vt AD, ad H, fic BD, adtertiam partem A D, mi-
nusduobustertijs DB, nempeexprop. ant.ad D€,
Quod erat faciendum.

PROPOSITIO LXI

. . catur Ul DATS
St arumeter cuin Cunque p.n'zzéo/‘e i Pmd"mmr vt p

tad ametri fanra duo ter-
c..tertor produa, fit ad exceffisn diametr [
Bb 2
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it compofit ex: diametro y & ex produla , vt nutmerus
parabole unitate minutus, ad conitatem., Conus cuins
radius bafis [it aqualis duobus tertiy s pradici.e compofita,
evit maxtmus ommnm inferiptibilinm s fermifufoex fems-

parabola .

Tameter DB, in {chem. antec. parabolz cuiuf-
cunque fic producatur in E, vt EB, firad BF,
exceflum BD, fupra DF, dyo tertia DE, vt nu-
merus parabolx vaitate minatus ad vnitatem , & fia
triangulum GQD, vt GQ, fit zqualis FD; in-
telligamuf{que femiparabolam ABD, cumtriangus
lo QGD, rotaricirca AD. Dico conumex QGD,
eflemaximum omnwm infcriptibilium in femifufo.
Intelligatur tangens EG K, & conus ex triangulo
kED, circa k. Quoniam EF, eft tertia pars
ED, nempe GE, eftrertia pars EK, eigo& QD,
erit tertia pars Dk, Ergo conus ex triangulo QGD,
erit ex propofit. § 2. maximus omnium infcriptibi-
lium in conoextriangulo k E D, reuolutis abobus
circa kD. Siauremconus non fit maximus, fitalius,
fiett poflibile; & deducetur ad abfurdum vt fadum
elt puius. Quareex dictis, patebit propofitum.

SCHOLIVM.

Ner et 1m in prrfenti excluditur a regala gene-
ralir 1oas lenmfufiis, nempe conus , vt confideranti
patebit.

Sed
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Sed notetur , in femifufis, BD, fecariin F, ali-
quacontinuata ferie, nempe ficvt BE, firad FD,
vevnitasgd duplum numerum fufi. Nempe in pri-
move 1,kl.2. Infecundovt 1, ad 4. Intertiove 1,
ad 6. & fic'in infinitum . Quod enim 1n primo f.e-
mifufo , nempyin cono fitvt 1, 2d 2, patet ex dicis.
In alijs fic patebry, Nam cum e EF. ad FB,com-
ponendo , venumgrus parabolz ad vnicatem ; erit
conuerceido™E B, ¥d FE, vt vnitas ad numerum
parabolay T}é’iﬂ_}?hﬁ, duplam F £, vt vnits ad
duplum numerairparabolafeu femnifufi,

PROPOSITIO LXIL

: TN .
- / iy [rmbtu Ao it gntarums
Minimum tyianguyhtn circur [Fpyrreed bet gt

3

p-rabolarine; ¢ {t’ illnd corra atera tang s Dy maxiini
tr1angudd 1 parabola infcripgis . |
Sto femiparabofa qretibiee QA'BC: cuius dia-
E.J meter BC, & mipfa ﬁ{infmptummaxnn.ult.l?
triangulum ECF (quod entm dz;etur d: dlfms 1
intel -getur etiamde rota ) flitque € circumfcripm
triangulum G E1 C. Dico hoc eile mini num om-
niwn circumfcripribilium {emiparabolz . 51101
fit minimun HOkC, & per puné’m@ F’\ de:zca‘
tur LEM, parallela KH. Patet manyrfe&c rrt'?f?]-]
gulum LM C, minus effe triangulo kOHG C"I;n
LM, fecet, kK H, verotangat parabolam. Quonid

i § . ¢t ma-
auieq i um EFC, ¢t
autem ex fuperioribus, triangul ximuimn



ximum inferiptibilium inera triangulum 1GC,quia
fupponitut fecare G C, bifariamin F, ergononerit
maximum inferiptibilium intra triangalum L M S
quix M C, non fecabitur bifariam in F. Ergo trian-
gulum EFC, habebir ad triangulum 1G C, m3-
jorem rationem,qunm adtriangulum LMC. Sed
idcmtrf'an; vium EFC, ad vriangulum LMC, ha-
-;)ﬁet talorem sationem quam ad trdangulum kHC
€00 EEC, erit ad 1 G.C, in molto maiori ratione
Quamad kHC. Ergo 1GC, nunus erit kH C.
‘ Non

L 9
Nonergo KHC, eft minimum, fed 1G C, E{Zod
&e.

SCHOLIVM

Cum autem in propofic. 5 4. affignatus fir modus
reperiendi criangulum maximum F FC, fuit confe-
quenter expofitus etiam modus reperiendi triangu-
lum minimum G1C.

Infuper notetur , triangulum minimum circum-
{criptum parabole , 2quale effe triangulo minimo
circum{cripto figura conftante ex duabus femipara-
bolis fupra expofitis. Triangulum enim GIC, du-
plicatum ad partes GC, eft zquale eidem GIC,
dvplicato ad partes IC.

PROPOSITIO LXIIL

Conus minimnrtz'rcamﬁrtpmi‘ﬁ'lzﬁf infimitorum conoideo-
rum rvel [emifufirnm pambolicamm s eft ille s qui rangit
bafim masximi coni in illis ﬁ/m'u mferipti

SEd {upponamus conum extriangulo EFC, cffe
J maximym in{criptibilium 1ntra conoid;s ex fe-
Miparabola AB C, circa BC, & conum extriangulo

I'C, tangerc bafim coniinfcripti. Dico.copu'n) ex
tangulo G 1 C, effe minimum circumf_cnpnbxh.um
Conoidi. Sinon, it minimus ille, quioriur cx trian-

gulo HKC, & ducta LEM, parallla kH, intclli-
gamus



209
gamus conum ex triangulo LM C, qui vtique erit
minor cono ex triangulo KHC. Conus ergo ex
triangulo EF C, cum fit max:mus infcripees in co-
noide, erit exdictis, maximusinfcriptus in cono ex
triangulo IGC. Non ergo erit maxinus infcriptus
inconoextriangnlo LM C. Ergoconus ex triangu-
lo EFC, eritad conum ex triangulo GIC, in ma-
iori ratione quam ad conum ex triangulo LC M. Ey.
¢o in multo maiori quam ad conum ex triangulo
HEk C. Nonergo erit minimus conus ex triangulo
kHC, fedilleextriangulo 1GC,

Pariter fi conusex triangulo EN C, fit maximys
infcriptus in femifufo ex femiparabola AB C, reuo-
lutacirca AC, conusex triangulo G1G, circalC,

erit minimos cirzumfcriptas femifufo; quod, ve pa-
tet, probabitur codem modo. Quarc patet propo-
fitumo .

SCH OLIV M.

Cum ergo in propofitionibus §8, & 41, afligna-
Uerimus conos maximosin {x riptos in concidibus, &
in femifufis, pariter explicauimus vnica vice , ¢:nos
ctiam minimos pradicis folidis circumfcriptos. No-
tandum tamen diverfos effe conos minimos his foli-
dis circumfcriptos; nam in cong circen fiiproco-
noidi, CF, clttertia pars G C; in cono vero ¢'r-
cumfcriptofemifufo, CFeftdue to:cip ~artes GG
Quz omnia cum fint manifetifima cx fup:adictis

10

a1

ideocircaipfa nequaquam immoramur . Solum ani.
maduertendum ety quod cum fupra in (cholijs pro-
pofit. 5 1,& 52, oftenfum firidem efle centium gra-
uitatis maximi trianguli infcriptiin triangulo, & ip-
fius trianguli ; item maximi coniin cono infcripri &
ipfius coni; patet confequenteriden efle centium,,
grauitatis maximi trianguliinferipti in parabola, &
minimi circumderipti; item idem effe centrum gra-
itatis maximi coni infripti in quolibet conoide,&
in quoliber Temifufo parabolico , & mihimorum co-
norum ipfis circumf{criptorum. -

PROPOSITIQ LXIV.

Quelibet parabols eft ad maximum triangulum Jibi inferi-
ptumycvt pars femibafis parabole que [¢ babeat ad femi-
bafim vt binarium ad numerum parabole wnitate an-
curm, ad wltimam proportionalems proportionis fenmibafis
parabolsad femibafim trianguls, continnate in tot termi-

nOS s UL HUIICYILS 0rIm eXCedAt numerum pambo/x -
nari ,

F Sto quelibet parabola A BC, firque maximum
L triangulum in cainferiptum G D H, vefupra

i%um cft .’ Dico parabolam eflc ad eriangulum..
GOH, vt ralis pars AD, quz schabeat ad AD,
vt binativm ad numerum parabole vnitate auctum,
ad vltmum terminum proportionis AD, at GF,

CONUNUALZ In tOt terminos , VL RUIMErUS COrum CXCCe
Cc¢ dat
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¢at ey parabole binario. V.g. inprim: pa-
1abola, nempein triangilove A D, ad tertiam pro-
portionalem. Iaquadratica veduotertia AD, ad
quirtam. In cubica ve duo quarta, feu dimidicm
A D, ad.quintam. Ecficininfinitum . Sie illa vidima
proportionalis A Q. !n prima parabola, nempe in
wriangulo res elt cuidens , quia ficuti triangulum.
ABG, efler quadruplum trianguli G DH, maximi
fibiinferipti,fic A D, quia A D, eflerdupla GF,
eiTctqua.dmp}a A Q, tertiz provoreionalis. [a alijs
Pa;abohs ”.é fchimara multiplicf:mus, intelligamus
inlcrtptatiangela ciam A s AC
diamctri DB Txi;n?uhn}rgl (/i’Bqéor;I(;nr[:f1f;i 'II\C)

g ) anovlum

GDH,

parabole ad numerum parabole Vi
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GDH, habet rationem compofitam ex rationibus
AD,2d GF, & BD, ad DF. Sed BD,ad DF;
eltexfchol, 2. propofit.is 4. componendo ve nume-
rus parabola vnitarte augﬁ)qad numerum parabol
& pariter exnawra parabdleh, cum fic BD; ad DF,
vipoteltas A D, eiufileq gradus cam parabola, ad
exceflumipfius fupra fipilem potsftatem GF, nem-
pcadbtottalcs poreligtes. G.E,.quetts elt numerus
parabole. Eroogratio trignguli “AR
c0111p0netu3i:?£im;4«n¢j\%~gl‘)-ﬁd* y %}a exrationg
potcttatis A Meufdeny gradus ofiaf parabola ad
totfimiles qteﬁatﬁ\q F,:quogs c{t quairus para-
bolze. S c:;& ftis rdvtfon‘ib'tgs. m

B ywne gradtrattions pitc
sadtot fimikes pntc’ﬁt‘ates- G F¥ quotus cftou-
merus parabole. Frgo eriangulum 4 BC, erit ad
tiangulam G DH, ve illa poteftas A D, ad illas
poteltates GE. Sedve poteitas ADy advnam po-
tc{’(ggem(, F, fic D A, ad AQ: a1go & vt potes
Qas dicta A D, ad omnes illas potcibates GF, fic
DA, adror A Q. Eritergo triangulum ABC, ad
triangulom GDH, vt DA, ad tor A Q, quotts
cft nimerus parabolz. %oniam veroex prO'pO‘lf-
I*]ib‘plim (ﬂ,c()nuer[end(),parabo]& ABC,ad pa-

ra?lclogramfuum fibi circum{criptum Vit numerus
jtate audtum,

tempe vt duplus nt meras parabolx , ad duplum nu-
. . ) 1
mcrim bma”oau&ums ergo paraboh ABC,ernt

ad wriangulum ABC, dimdinm parallelogram vl
) Cc 2 fibi



fibi circumf{eripti vt duplug numerus parab‘ok ad nu-
merum parabole ynitate auctum ; nempe vt 'mag“::
tudo, que {e habeatad A D, vt du.plus‘numerusp y
rabola, ad numerum parabole vnitatc auctim,
AD. Quare cx gquali,erit parabola ABC, ad tria
gulum GDH, vidida magnitudo,qua‘-’ad AD, se
habeat veduplus numerus parabolz ad numerum pa-
rabole voitate au@tum,ad tor A Q, quotus eft nu-
meius parabole, Cum verd antecedens huius pro-
portionis contineat duplum numerum parabolx, &
conlequens mmerum parabolz;(equxturgn.tccedens
diniduin tot binaria, in quot vnitates diniditur con-
{equens: vade eric ve preedicium ameccdcr‘; ;d P]m‘
o i
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diGum confequens, ficvnum binarium anteceden-

tis  ad vnitatem confequentis. Erit ergo vt duz par-
tesilliismagnitudinis diuifz intot partes quotus eft
numerus paraboleduplus, & confequenter iplus AD,
divilin tot partes quotns eft numeras parabole vni.
tate auctus,ad A Q. Quoderatoftendendum.

SCHOLIV M.

Cum autemin propofit, § 5, vifum fitytriangulum
GQD, effe dimidium trianguli maximi infcriptiin
figura conftanse ex duabus fﬁmiparabolis;fequitur
hoc efle ad triangulum maximum fibi infcriptum in
fupradita ratione, continuatararione A1), ad DQ,
diametrumtriangul; xqualem GF, vt didum cft.
Paritercum minimg triangula circumferipta tam in-
finitis parabolis, quam infinitis figuris conftantibus
ex duabus femiparaboljs ﬁr%,maémpla maximg-
rum trigagutorun i tpfts Thlcri ptorum ; fequitur
pradi@as higuras effe ad minimg triangula circum-
feripta, vt idem anrecedens ad quadruplum confe-

quents : vel vt quarta pars antecedentis ad idem
confequens. ‘ :

PROPOSITIO LXV.

Buodlbet conosdes parabolicum eff ad maximnm conum fibi
wifCriptam , e parsvadi bafis conoids, qua [¢ babeat 4'4’
st radium s Tuitas ad namermm conodis bnario

anctin,
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auctums y ad fextam partem evltime proparmnalf: propor-
tionis diéti vadyj ad 1adium bafis comycontinuate 1 tot
LermiiRes UL NBTRETWS eorum excedat numertm conoidis

ternario.

Ed{upponamus A BC, efle conoides paraboli-
S cum, & DGH, miximam conum illi inferi-
ptum, &c. & ratio AD, ad GF, continuetur in tot
terminos vt numerus excedar numerum conoidis ter-
nario, {itque vltimus terminus AQ, Dico conoides
ad conum effevepars A D, qua sé habear ad didtam
A D, vt vnitas ad numerum conoidis binario au-
¢tum, ad fextam partem AQ, V. g in primo conoi-
de, nempe N CONO, vt tertia pars A D, ad fextam
partem A Q, quart proportionalis. In fccund.o,
vt quartapars AD,.ad fextam partem A Q, quin-
te proporgionalis . In cubico , vt qunta pars
AL, ad fextam partem A Q, fextx. Et fic inin-
finicum. Do

_Incono, pater. Qujafi ABC, eft conus, BF,
eftdupla FD, Cumquec pateat eX propof.; 2, ABG,
ellc ad GDH, vr.crbus DB, ad fuctum fubgna-
drato BF, in FD, nempe 10 medietatem BF;
nempe ad medicearem cubi B F; & cum fir veebus
D 8, ad wredietatem cubi BE, fic cubus A D, ad
medictatem cabi GF; nen e roria pars cubi ADy
ad (mewpartcm cubi G F: &paritcr cum fiw vrea-
bus AD, ad abum GF, ficAD,ad AQy &Vt
wrtiaparscubi AD, ad foxtam partem cubr (Ql"

il

fic terigpars AD, ad fextam pareem A Q er
patecpropofitum. R
- In alijs vero conoidibuys, mente intelligamus co.
num AB C . infcriptum in conoide ertoo conus
ABC, adconum GDH, habet rationem cmﬁbo-
fican ex rationequadrati AD, adquadrarun GE
&cxratione BD, ad DF. Sed exnatura conoidis’
BD, ad I?F,, cltvepoteftas A D, einfdem oradu;
cum conoide, ad exceflum ejufdem fopra fimilem
poteltatem GF; & pariter ex fchol, propofit 58J
componendo, ¢t BD, ad DF, yt dimidiun;nui
mer1 conoidis vnitate auum ad dimidium numer;
conoidis; nempe vt numerus conoidis binario au1
¢tus, ad fumerum conoidis; vnde exceflys rxdi&a;
poteftatis AD, fupra fimilem pOtcﬁath:)m GF
ic;mrtmquoc partes pradicte poteftatis AD, diuifa;
au&({)}; partes qluorus eft numerus conoidis binario
e .qtzotqgcﬂ numerus conoigiis;acmpe tot me-
us (folffﬂ)id;:“.hsgrm?ﬁ am‘C{F" AR clt nume.
o G o Cong proportio coni ABC, ad co-
iy quadratun; ° Fpon cturex ratione quadrati AD,
1ot wediegagns .,‘&exravtxorj; poteftatis AD, ad
_ctates tmilis porétatis GF, quotus cft
Bumerds conoidig, i, ! irade
Lrgo.conus ABC, eritad co-

num G
o Y OH, veporeftas 4, duplici gradu altior

ot ﬂn onG:di y
potefta ¢ concidis, o4 FaGum fub quadrato GF, &

fubpredia \

ad tgt !}25(}:Icsrlmdwm.[§bu's poteltatis GF; nempe
— C(‘)ﬂj‘ﬁ?ﬁ;nlhs poteftatis GF, quotus cft
1S5 neupeye A D, ad tot medieta<

s



tes AtQ, quotus eft numerusconoidis. Aftcumex
propofit. 15, lib. 3. fit conuercendo,conoides A B €
ad cylindrum fibi circum({ériptum vt numerus co-
noidis ad numerumconoidis binario audum; nempe
vt triplus numerus conoidis, ad triplum numerum
conoidis fenario auétum: erit idem conoides ad co-
num ABC, tertiam partem talis cylindri, vt eri-
plus numerus conoidis ,ad pumerum conoidis bina-
rio au@um : nempe vetot partes A D, dinifx intot
partes quotus eft numerus conoidisbinario auctus
quotus eft triplus numerus conoidis sad 4 D. Ergo
ex zquali, eritconoides ABC, ad conum G DH,
vepraditz partes A D, quotuseft triplus numerus
conoidis , ad tot medietates A Q, quotus eft nume-
rusconoidis. Erdiuifis verifque terminis per 3, erit
conoides ABC,.ad conum GDH, vttres partes
AD, dwife pradicto modo, ad dimidiam 2AQ. Et
fubtriplando hosterminos, vt vnica talium partium
4D, ad fextam partem. A Q.- Quod erat oftenden-
duma., | | |

SCHOLIVM.

Cum ex fupra dictis, conftet , minimum conum.
KEL, conoidicircumferiptum, etfe max'mum Ci-
cumfcriptum cono GDH; & cumex fchol. prop-
52, conftet conum GDH, effeadconum k F L. vt
4,ad 27,fequitur concides effc ad conum KE L, vt
predictapars AD, ad AQ, cuui eius octaua parte.

PRO-
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PROPOSITIO LXVI:

Quilibet femifufus parabolicusy eff ad masimum conum fibi
imferiptum vt cumica pars quadrati [emibafis parabole di-
sifi 1n Lot partes quot cUmitates continet tert:a parsre-
Fanguli contents fub numero fuff conitate anito , ¢ fub
duplo numero fufi cuniate auéfo , ad duo relsngula con-
tentafish duobus vltimis terminis propertionts bafis fem.
parabole ad altitudinem coni , contintiata i tot terminos ,
Ut nunicris corum excedat numernm fuffbimario,

SEd intelligamus Temiparabolam ABD, cuius
bafis AD, diameter-BD, cum trjangulo
GQD; rotaricirca A D, adeovt conus genitus fie
maximus in {emifufo infcriptus: & ratio AD, ad
DQ, fit continuara ad tot terminos,, vt numerus co-
rum - excedat numerum fufi bingrio ; (intques
duo virimi minimi-termini QA, Ak. Dico femi.
fufumex BA D, e¢flcad conumex GQD, vt vnica
pars quadrari A D, diuiff in tot partesquet vnita-
t€S continet tertia pars rectanguli [ub numero fuft
vittace aucto, & fub duplo numero fufi vnitateau-
?o saddug retangula QAk. V.g.inprimo femi-
uo, vedimidinm quadrati A D, adilladuoreQan-
gulg. In fecundo , vt quinta pars quadrati AD. In
:g;ili;) vt Vnica_pars quadrati AD, diuifr in 9, cum
Partc vnius. E: fic difcurrendo.

Uod enim in cono fi res fc habeat, patet Quia
‘ Dd n
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inipfo ratio AD, ad DQ, continuanda cft ta1-
tamad tertinm terminum; hicfic kA s vode duo vl
timi minimi termip; eount DQ, kA. Ergoclipo.
bandumconumex BA D, effead conumex GDQ,
vedimidium quadrati A D, ad duo re¢tangula D Q,
KA, Cum enim intalicafy, fit AQ, dupla Q

: ‘\!:)’
eritconus ad conum vt cybys A D, ad 4. ¢t bos QD;

hempe vedimidiom cubi A0, ad duos cubos D Q_

Sedvedimidiym cubi AD, ad duoscubos QD, fic
dimidivm quadiati AD, ad dvo rectangala DQ,
Ak, Quare patet propefitum.

Quad vero ve dimidium ¢, b ad duos cubos, fic
dimidiom quadrati ad dug rectanguld, eft manife-

ﬁu.s:,'
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ftum ; quia rationes antecedentiumad conf equentia
componunt.« exij{dem rationibus. Ratio enim di-
midij cubi AD, ad cubum DQ, componitur ex
ratione AD,ad D Q, &exfationedimidij quadra-

ti AD, adquadratum D(\h-.,ﬂqux ratio ef} zqualis
rationi dimidiz 4D, ad AK exquibus ration;-
buscomponitur quoque rii‘ti‘odixﬁi:dij quadrati AD,
adre&angulum“fD L, dk.

In alijs vero,initelle@otriangufo BAD , reuoly-
toque ipfo circa AD, hab”‘e“f”"c‘oni}“ﬁj‘.@g‘“?pﬁ) ad co-
num ¢x QGD, rationem compoflitath ex ratio-
ne A D,azﬂ BQg. & ex ratiene qbadgti BD,
ad quadratum DF » fempe ‘ex dupfig‘i‘xfﬁionu
BD, ad DF .-€um aytery ﬁt‘”é’é”tn’ﬁéhéﬁ@p, ex
fchol. propofit. 61, BD, 3d D, Yy duplus nu-
merus fuft vnirare a08us g duplum  name-
rom fufi; & cum pariter it BD, ad DF, vt pote-
fas AD, ciufdem gradus cu exceflum ip-
fus.(uprz fimthertr potetiaiem G F, nempe ad tot
fimiles poteftates G Fy quotus eft duplus numerus
fufi- Ergo proportio conj ex triangulo BAD, ad
conum ex triangulo GQDb, componetur ex ratio-
be AD, ad DQ, &ex ratione poteftatis AD, ad
tot {imiles potcftates GF, fed QD, quotus cft
duplus nuinerus fufi, & cx ratiore BD, ad DF.
icgexrationibus AD;ad DQ, & POfﬁ‘ﬂ?fiSdiét,x
~ oA didas poteftates QD, componitur rato
Eg;eu{t??m Vhius gradusal.tioris. Ergo‘ratfo’f‘)“’ ad

~~Omponetur ex ratione poteftatis AD, vino
Dd 2 gn-

SRR



gradualtioris potcftate fufiad tot fimiles potc&ate;
D Q, quotuseftduplus numerus Fuﬁ‘f & zxganonc
BD, ad DF. Sed cum fit vtpgtcﬂ:as D, vnp
gradu altior poteftate fuf ad fimilem poceﬁatem...
D Q, fic DA, ad Ak; vnde & vtpoteftas AD, ad
totpoteltites DQ, quotss eft duplus numerus fuft
fic DA, ad tot numero Ak, Ergo ratio coni cX
triangulo BAD, ad conum ex triangulo GQD,
componetrrex ratione AD, adot Ak, quotus elt
duplis numerus fufi, & ex ratione BD, ad DF.
Ruifum BD, ad DF, patuitfupra, effe ve poteftas
AD, eiuldem gradus cum fufo ad tor ﬁmil-cspoccﬂa',
tes QL, quotus cft dupius numerus fufi ; & ve talis
pote-
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poteftasadralespotefratesfic, D a y ad tot numero

AQ. Ergoratioconiad conum componctur ex ra-
tionibus A D, ad tor Ak, & eiufdem AD, 2d
tor. QA quotus eftduplus numerus fufi : nimirym
crit conus ad conum vt qQuadratum A D, ad re@an-
gulum fubillistor k A, & A Q, quotus eft duplus
numerusfuli. Aftquoniam ex propofic.16,1ib. 1, eft
conuertendo, femifufus cx femiparabola B A D, ad
cylindrum fibi circumferiptum , vt quadrasd numeri
parabolg ad retangula fub dimidio numers parabole
vaitate aucti; & fubduplo numero pa:abola vnicate
auto ; vel vt duplum ad duplum 5 nempe ve duplum
quadratg m humeri parabole ad rectangulum fub ny-
IMEro vnitate audo, & (ub duplonu s cro vaijrate au-
o, vnde eft femifufys o4 tertiam partem cylindri,

nempe ad conum ex triangulo BA D, vt antece-

- b .
dens, ad tertjam pattem confequentis ; & vt antece-

ens ad tertiam pareem confequestis; fic tor partes
qUOt vnitatés Contingt gy; plum quadratum numeri
fufi (hoceft redangulum fub numero, & fub duplo
humero) quadrazi A D, diuifi in tor partes quot vni-
tates continet rerrig parsrectanguli fub numero fufi
Vintate au&o » & {ub dupJo numero vnitate su&o,ad
Q'*adfatum_ AD, Ergoex xqualiyerit femifufus ad
OMmexGQD, vt 1o partes quadrati A D, diuift
1= di%um et quor vnitaces continet rectangulum
{f‘?nt}mero fufi, & fub duplo numero, ad tot rectan-
Sulafibor KA, & fub tot A Q, quotus eft du-
P numerys fuf, Cum vero numerus antecedentis,

' nempe
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nempe partium quadrati A D, fit numerus ortus ex
numero fufi, & ex duplo numero; & numerus rectan-
gulorum ex kA, AQ, fit numerus ortus ex duplo nu-
mero, & exduplo numero; fequitur primum  nume-
rum, nempe quadratorum , efle dimidium numeri
fecundi, nempe recrangulorum K A Q. Quare quot
vnitates continet numerus quadratorum, tot binaria
continet numerus rectangulorum. Eritergo vtom-
niailla quadrata ad omnia re€tangula, fic vnicum.,
quadratum ad vnicumre@tangulum. Eritergo femi-
fufusad conumex GQD, maximum fibi infcriptum
vevnica pars quadrati A D, diuifi in tot partes quot
vnitates continet tertia pars rectanguli fub numero
fuftvnitate aucto, & fub duplo numero vnitate au-
(o , ad duo rectangula QA k. Quod erat often-

dendum.

SCHOLIVM

Cum ergo comus minimus circum{criptus femifu-
fofitad maximuny infcriptum vt 27, ad 4; {equitur
femifufum cffe ad ipfum, vt pradiéum antecedens
ad 13, rectangula QA K, cum dimidio.

Hrcergofunt benignelector, quz pro tertid hac
vice determinauimus tibicommunicare. Impreffio
noltri overis de lnfnitis Parabolis abfoluca fuir die
quarta preteriet Mendis lulj Compofitio Mifcellz-
el prefeatis terminata £ iz die 2 6. Au-afti. Hae
tibi cxponin.us vt habogs yrde cciiigas‘fzzuorabiles
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excufationes pro imperfectionibus in plo contentis.

Sufficere enim aibicramur notificare compolitum.,
fuifle tempore 2ftiuo , & dum Canicula y& [ eo ma-
gis, maglﬁlug feruent, Haxc ctenim tempora potius
ot10, & quicti, quam{pcculationibus geometricis
hoceft fublimibus, videncur accomodata, Veium
propemodum impoflibile eft cohibere inte’lectum
nevagetur vbicenque eilibuerie, Prrterqua nquod
1n1nuentionibus rerum geometricarum, cxpectand.e
funt illx fayorabiles czleftes dire&iones, que influ-
untnon quando nos, fed quando ip{z volunt. Tabel.
lam errorum non cxhxb:mus,' relinquimus enimillos
tuz diligentiz , tzque humanicagi Diligentiz vt
1los corrigas; humanitati ye coslibemcrfuﬁineas;
memor iwpreflionem librorym matrem efle erro-
rm ; :}rquﬁ inimprefione {peculationum abfrada-
rum, nrellectum auctoris fic i {

e e dtoris cumbere fubftantiz,

ii 5 o) Iﬁuﬂlt.
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